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CLASA a X-a

1. Fie a,b,ce(L,) si x=log, a,y=1log,b,z=log,,C.

a) (3p) Aratati ca ! + ! + ! =
X+1 y+1 z+1

b) (4p) Demonstrati ca a2 . o= 0y) — 1

2. Spunem ca o functie f :Q— Q are proprietatea ”P” daca verifica urmatoarea relatie:
f(x+y)="f(x)+f(y)+1-xy,Vx,yeQ.

a) (3p) Determinati a,b,c e Q pentru care functia g:Q > Q, g (X) = f (X) +ax® +bx+c este

functie aditiva (adica g(x+Yy)=9(x)+g(y),vx,y €Q), unde f este o functie cu

proprietatea P’

b) (4p) Determinati functiile f cu proprietatea ”P” care verifica conditia f (1)= —g :

3. Se considera numerele complexe a,b,c e C astfel ca |a| = |b| = |C| =1.

a) (3p) Daca a,b,c sunt afixele varfurilor unui triunghi echilateral, sd se demonstreze ca
ab+bc+ca+2(a+b+c)=0;

b) (4p) Dacd ab+bc+ca+2(a+b+c)=0, si se arate cd a,b,c sunt distincte doud cate doua
si sunt afixele varfurilor unui triunghi echilateral.
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4. a) (3p) Aratati cd functia f:R™ >R, f(x)= 1-
X

(—o0,0)si respectiv (0,o0), dar nu este monotond pe R

este strict descrescatoare pe intervalele

b) (4p) Rezolvati in multimea numerelor intregi ecuatia:
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o271 X2 +1

Nota: 1. Toate subiectele sunt obligatorii.
2. Fiecare subiect se puncteaza dela 0 la 7.
3. Timp de lucru 3 ore.



