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Clasaa V-a

Problema 1. a) Se considera numerele naturale a si b, unde:
a= 9°:27%:3 (2) 4% 45, b=(2'-20-2-2'-2°)(F-F-3-3).
Stabiliti daca 4a+15b+69 este cub perfect.
b) Ordonati descrescitor numerele: 87*,127% ,254%

Problema 2. Determinati numerele naturale abcde, cu a, b, ¢, d si e cifre nenule care verifica egalitatea:
abed +bed +cd +d =10°.

Gazeta Matematica nr. 10/2022

Problema 3. Peste 5 ani, suma varstelor lui Ion, Victor, Matei si George va fi de 92 de ani. Aflati cati ani
are fiecare, dacd Matei este mai mare decat George cu 3 ani, lon este mai mare decat Victor
cu 3 ani, iar George mai mic decat lon cu 30 de ani.

Problema 4. Se considera numarul natural X =2%2"2.5202"¢ _7 ynde n este un numar natural. Suma
cifrelor lui x di catul 360 si restul 78 la imprtirea cu 101. Aflati ultima cifrd a lui n*?.

NOTA. Toate subiectele sunt obligatorii.
Timp de lucru: 2 ore. Se adauga in plus 30 de minute, pentru intrebari.
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Problema 1. Unghiurile AOB si BOC sunt adiacente complementare, iar masurile lor sunt direct
proportionale cu numerele 2 si 3.
a) Aflati masurile unghiurilor AOB si BOC.
b) Determinati masura unghiului format de bisectoarea unghiului AOB cu semidreapta
opusa bisectoarei unghiului BOC.

Problema 2. Aflati valorile numarului natural impar n, stiind ca multimea A:{1,2,3,...,n} contine

exact 674 de numere pare nedivizibile cu 3.
Gazeta Matematica nr.9/2022

Problema 3. Diferenta dintre cel mai mic multiplu comun si cel mai mare divizor comun al numerelor
naturale a si b este egala cu 77. Aflati a si b stiind ca a+b=49.

Problema 4. Fie n un numar natural nenul. Calculati suma:
S=(n,3n+2)+(n+1,3n+5)+(n+2,3n+8)+...+(n+674,3n+2024),

unde notatia (a,b) reprezinta cel mai mare divizor comun al numerelor a si b.

NOTA. Toate subiectele sunt obligatorii.
Timp de lucru: 2 ore. Se adauga in plus 30 de minute, pentru intrebari.
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Clasa a Vll-a

Problema 1. a) Demonstrati ca numarul x = \/2023 (1—%) (l—%j (1——) ( 2073 ) este rational.

b) Aflati media geometrica a numerelor a =+/13+ 4\/_ 1 2[

¢) Demonstrati ci numarul v/2°° +3 este irational.

Problema 2. Fie triunghiul ABC dreptunghic in B, iar <«ACB=30°. Luam punctele F e(BC),
He(AC), Le(AH), cu BF=FC, AH=HC, AL=LH. Fie punctul E pe latura BC
astfel Incat «kEHC =30°. Aratati ca HE || FL.

Supliment Gazeta Matematica nr.12/2022

Problema 3. Se considera sirul de numere reale: a :\/ﬁ, a, =J57, a, =911, a, =+1315, ..., in

care termenii aflati sub radical se obtin alipind cate doua numere consecutive din sirul
numerelor naturale impare, in ordine crescatoare.
a) Aflati al 25-lea termen al sirului.

b) Calculati suma S =a’ +a’ +...+a’.
o .. . . .l a .
c) Determinati termenii @, din sirul dat care au proprietatea ca [ﬁ} =6 (unde notatia [X]

semnifica partea intreagd a numarului real X).

Problema 4. Fie triunghiul ABC dreptunghic in A, cu «B =30°. Fie (CD bisectoarea unghiului ACB,
De(AB), AE LCD, E €(CD) si F punctul de intersectie al dreptelor AE si BC. Notam

cu C' simetricul punctului C fata de dreapta AF. Aratati ca:

a) punctul D este centrul cercului circumscris triunghiului AFC;
b) patrulaterul AFBC' este romb;

c) BD=4DE .

NOTA. Toate subiectele sunt obligatorii. Timp de lucru: 3 ore.
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o . v . e - 2 2
Problema 1. a) Aratati ¢4 existd un numar natural a pentru care (n+2)" <n”*+5n+3<(n+3)", pentru
orice numar natural n, n>a.

b) Determinati numerele naturale n pentru care v/n” +5n+3 este numir rational.

Problema 2. O foaie dreptunghiulara de hartie ABCD, cu AB=4 cm si «<DCA=230°, se indoaie dupa
diagonala AC, asa incat (ABC) L (ACD).
a) Determinati distanta de la punctul D la dreapta BC.

b) Aflati lungimea segmentului BD, in figura formata dupa indoire.
Gazeta Matematica nr. 6-7-8/2022

> 2, oricare ar fi numerele reale a>0 si b>0.

o | T

.. a
Problema 3. a) Demonstrati ca B+

x? _3X+84+ y> -3y +84
3y+16 3x+16

b) Fie | =[6,%0) si numarul a = ,unde x,y>0. Ardtatici ae | .

Problema 4. Se considera cubul ABCDA'B'C'D’. Punctul M este simetricul punctului A fata de B,
punctul N este piciorul perpendicularei din A pe dreapta BD', iar P este centrul patratului
ADD'A'". Demonstrati cd punctele M, N si P sunt coliniare.

NOTA. Toate subiectele sunt obligatorii. Timp de lucru: 3 ore.
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