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BAREM DE EVALUARE S| NOTARE

e Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda punctajul
corespunzator.

e Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvari
partiale, in limitele punctajului indicat in barem .

Subiectul 1

3 4 5 _ 1
x+3+y+4+z+5_§’

x z
calculati + X+

Stiind ca .
puine ca x+3  y+4  z+5

Solutie:
X y z x+3—-3 y+4—-4 z+5-5
= 2
x+3+y+4+z+5 x+3 * y+4 * z+5 (2p)
=1 > +1 ki +1 > (2p)
B x+3 y+4 z+5 P
3 4 5
=3— 2
(x+3 y+4+z+5) (2p)
8
= —_——_—= = 1
; p)
Subiectul 2

Se considera numarul A= 3 + 3% + 3% 4+ ... + 37922,

a) Ardtati ca A se divide cu 156.

b) Determinati numarul perechilor (p, n) de numere naturale pentru care
pt=2-A+3.

Solurie:

a)A=3+3%+3%4...4 32022

156 = 2%2-3-13 (1p)

Grupam cate trei termeni:

A=((B+3%+3%)+(3*+3°+ 3% + ... + (32020 4 32021 4 32022)
A=39+3%3.39+...43%2019.39

A=39(1+3%+--+3%019) : 39 (1p)
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Grupam cate doi termeni:

(3+3%) + (3% +3%) +-+ + (3% +3%02%)
3:4 43344432021 . 4

A
A
A

4-(3+3%+--4+32021) 1 4 (1p)

Ai4,4:39s5i(439)=1=>A4:4-39 =>A4:156 (1p)

b) A=3+3%+33 4 ...+ 32022

32023 —3

A = (1p)

24 +3 = 32023 — 37-17-17 (1p)
(p,m) € {(3,2023),(37,289), (3'°,17), (3°%,7),(3",119), 3***, 1)} (1p)
Subiectul 3
Determinati masurile a doud unghiuri <MON si <NOP neadiacente suplementare, stiind ca
bisectoarele lor formeaza un unghi cu masura ap , unde a si b sunt doud numere prime care verifica
relatia: 17-a + 15-b = 79.
Solutie:
17-a + 15b = 79, a si b sunt numere prime si 79 numar impar => unul dintre cei doi termeni este
numar par (1p)
a=2sib=3 (1p)
Vom nota m (<KMON) =m si m (SNOP) =n=>m+n=180° (1p)
Unghiul format de bisectoarele celor doud unghiuri neadiacente are masura:
(m-n):2::£=:> (m-n):2=23 (2p)

m-n=46°sim+n=180° =>m=113%sin= 67°=>

m (<MON) = 113% si m (<NOP) = 67° (2p)
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Subiectul 4

Fie unghiul ascutit <AOB si semidreptele [ OC si [OD perpendiculare pe laturile [OA, respectiv
[OB, iar interioarele <AOC si <BOD sa fie multimi disjuncte .
a) Daca [OM, [OP sunt bisectoarele unghiurilor <AOB, respectiv <COD, ardtati ca punctele P, O, M
sunt coliniare.
b) Daca [OT este bisectoarea <AOD, sa se arate ca masura <POT este constanta, indiferent de masura
< AOB.

Solutie:

a) mM(<AOB) = x ; 0°%<x<90°

=>m(<COD ) =180° - x (1p)

m(<AOC )=90% m (<BOD)=90°

[OM = bisectoarea <AOB => m(<AOM) = m(MOB) = %
X

[OP = bisectoarea <COD => m(<COP) = m(<POD)=90°- = (1p)
m(<POM) = m(<BOM)+m(<DOB)+m(<POD) = = +90°+90°- ~=180"
=>P,0,M =coliniare  (1p)

X

900 +x

b) [OT = bisectoarea <AOD => m(<AQOT ) = m(<TOD) = > (1p)
m(<POT) = m(<POD) +m(<DOT) = 90°- ~ + 45°+ > = 135° = constantd (2p)

pag. 3




