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Problema 1. Fie n>1 un numdr natural.
a) Care este numarul maxim de inversiuni ale unei permutari o € S, ?

b) Care este numarul maxim de inversiuni ale unei transpozitii 7= j)€S,, 1<i<j<n?
¢) Demonstrati cd m(o)+m(n) = m(on), pentru orice o, 1 €S, , unde prin m(x) se intelege

numarul de inversiuni ale permutdrii xS, .
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. JEMZ(R) si multimea

Problema 2. Se considera matricea A =(

G={X e M,(R)| AX = X4f.

a) Demonstrati cd, dacd X € G, atunci existd numerele reale a si b astfel incat
X=ad+(b-a)l,.

b) Rezolvati in M, (R) ecuatia X* = A+ L.

Gazeta Matematica

Problema 3. Fie #» un numar natural nenul.
a) Aratati ca numarul de cifre ale lui 7 este egal cu [lg(n)]+1, unde prin [x] s-a notat partea intreaga

a numarului real x.

b) Calculati lim & ,unde ¢, reprezintd numarul de cifre ale numarului 2023".
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Problema 4. Se considera sirul (a,),., definit prin recurenta a,,, =—- [an +—] , a4y =5.
an

a) Calculati q,.
b) Demonstrati ca sirul (a,),., este marginit inferior de 2 si strict descrescator.

¢) Aritatica (a,),.,, este convergent si determinati lima, .

n—>0

d) Calculati limn-(a, -2).

Timp de lucru: 3 ore
Fiecare problema este notatd cu 7p
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