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Problema 1. Vom numi un numir natural nenul #, interesant, daci adunand 5 la una dintre cifrele sale, se
obtine triplul numarului n. Determinati cate numere interesante de cel mult trei cifre exista.

Solutie: A aduna 5 la cifra unitatilor inseamnd a aduna 5 la numarul initial. A aduna 5 la cifra zecilor
inseamna a aduna 50 la numarul initial. A aduna 5 la cifra sutelor inseamna a aduna 500 la numarul initial.
Analizam 3 cazuri:

1. Daca n este numar de o cifra, n=a, atunci 3a =2a+5= 2a =5 (Nu convine)
2. Daca n este numar de doua cifre, n = ab , atunci avem situatiile :

. 3'E=E+5:>2-%:5(Nuconvine)

0 3D =D F50 5 D =25 oo, 2p
3. Daca n este un numir de trei cifre, n = abc , avem situatiile :

. 3'%=%+532~%:5(Nuconvine)

° 3-@:@+50:>%:25(Nuconvine)

0 3:abe=abc+500=5 GBC =250 ..oee et 3p

Finalizare n € {25, 250} .

Problema 2. Se dau numerele a, =4, a, =a,+3-4, a,=a,+3-4, ..., a, =a,,
a) Determinati a,.
b) Comparati a,, cu 3.
c) Aratatica q,-a,-a,-....a,, =2"".
Solutie:
a) a,=a,+3-4"'=a,+3-4+3-4'=a,+3-4+3- 4434 = +3-4+3-4°+3-4°+3.4" =

=443 (444 +4 +4) =44 (4-1) (444 +4 14" )= =444 14 14 44 44 -4 4 =4

b) ago=4+3-4+3.4% 4. +3.4% =4+(4—1)(4+42 + 43 +...+498)=

SA+ L L 4 47 A B A =AY 1p
47 =2 =(2)" =8, dar 37 =(37)" =9 = a4, <3 i 1p
C) 4Gy 0. Uy = 4-47.4%. 47 =470 = (22 )99.100:2 =2 e, 2p

Obs: Daca observa, fara sa demonstreze, ca a, =4" si foloseste acest lucru in rezolvarea b) si ¢), din

punctajul total se scade 1p.
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Problema 3. O ferma viticold a distribuit cantitatea de struguri in trei centre viticole astfel: primul centru

1 . . C s . 1 .. . .
a luat 3 din cantitatea totald si inca 16 tone, al doilea centru a luat — din ce a mai ramas si inca 16 tone, cel

. .. . N . . . .
de-al treilea centru a luat 3 din ce a mai ramas si incd 16 tone de struguri. Ce cantitate de struguri a revenit

fiecarui centru de vinificatie?
Solutie: Notdm cu x cantitatea totald de struguri.

Centrul 1 prime§te%-x+ 16 (rest R)), centrul 2 prime§te%-R1 +16 (rest R,), centrul 3 primestel-R2 +16..1p
16 tone reprezinta %din R, = R, =24tone. Centrul 3 primeste 24 tone de Struguri ..........ccccocecvvveiriinnenne 2p
24 +16 =40 tone reprezintd % din R = R, =60 tone. Centrul 2 primeste 16+20=36tone ....................... 2p

16 + 60 = 76 tone reprezinta %din x= x =114 tone.

Centrul 1 primeste 38+16 = 54 tone de struguri

A

Problema 4. Se aranjeazd numerele 2°,2° 2%, ..., 2" intr-un tabel cu 3 linii si 3 coloane astfel incat, pe
fiecare coloana, produsul celor doud numere de deasupra sa fie egal cu numarul de jos (de pe ultima linie).

a) Care este produsul numerelor de pe ultima linie?

b) Dati un exemplu de aranjare a numerelor in tabel.

c) Cate solutii are problema? Justificati!

Solutie:
a) Produsul numerelor din tabel este 2 -2%-...- 2" =2 1p
Produsul numerelor de pe ultima linie €ste 27 ... ... .ottt 1p
b) Un exemplu d€ aranjare ..............oo.eeniiniinimte e 2p
(orice alt exemplu corect este punctat tot cu 2p)
22 12 |2
20 1 2 2’
28 29 210
¢) Avem doua configuratii care verifica datele problemei:
28:22‘26 28:23‘25
27 =2%.27 1eSPECHIV 927 = 27227 ettt 1p
210:23‘27 210:24‘26

In cazul primei configuratii putem aranja 2si2°in 2 moduri, 2*si2°in 2 moduri, 2°si 2"in 2 moduri.
Cele 3 coloane le putem aranja in 3-2-1=6moduri. Prin urmare, prima configuratic genereaza
22260 =48 A0 SOIULIL. ..eeueiiieiiitietieitet ettt ettt et b et h et bttt n ettt et et eaeenees 1p
A doua configuratie genereaza tot 48 de solutii. Problema admite 48 +48 =96 de solutii. ......ccccccceeeenennee. 1p
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