
73. Országos Matematika Olimpia
Körzeti szakasz, 2023. február 11.

X. osztály

1. feladat. Az a, b, c ∈ (1,∞) esetén vezessük be a következő jelöléseket:

x = logbc a, y = logca b, z = logab c

a) Bizonýıtsd be, hogy
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= 2.

b) Bizonýıtsd be, hogy a(x+1)(y−z) · b(y+1)(z−x) · c(z+1)(x−y) = 1.
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2. feladat. Az ABC háromszög csúcsainak affixumai zA, zB és zC . Ha
|zA| = |zB| = |zC | = zA+zB +zC , igazold, hogy az ABC háromszög derékszögű!

3. feladat Határozd meg az n ∈ N pŕımszámot úgy, hogy az
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racionális szám legyen!

4. feladat.

a) Igazold, hogy bármely r racionális szám feĺırható két olyan irracionális
szám összegeként, melyeknek a szorzata irracionális!

b) Határozd meg az összes olyan f : R → R függvényt, amelyre teljesül,
hogy f(xy) = f(x + y) minden x és y irracionális szám esetén!

Minden feladatot részletesen oldj meg, indokold meg válaszaidat!
Munkaidő 3 óra.
Minden feladatot 0-től 7-ig pontozunk.


