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11 februarie 2023
Clasaa Vl-a

Barem de evaluare

¢ Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda

punctajul maxim corespunzitor.

¢ Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru

rezolviri partiale, in limitele punctajului indicat in barem.

Nr. Solutie, rezolvare Punctaj
Proble
mei
n € AN B & n pitrat perfect si cub perfect, decin = x® 2
1 20233 >2023%; cautim in A elementele care sunt cuburi perfecte 1p
20232 > x% = 2023 > x3. 1p
133 =2197,123 = 1728 > x € {1,2,3,...,12} > card AN B = 12.
3p
Avem 1+1+@:&21 < qr+ pr+56pq=2021<r-(q+ p)+56pq=2021=
2. P g r par 1p
=r-(q+p)= impar = r = imparsi g+ p= impar =q=2 sau p=2.
1
Daci p=2=>qr+2r+112q = 2021 < r(q+2) = 2021-112q = P
2021-112 1p
:r:TqEN:q+2|2021—112q. o
Dar g + 2|q + 2 = q + 2|112q + 224 = q + 2|2245.
D.,,.. = {15449;2245) 1p
g+2>4s12021—-112¢ >0=>3<g<18=q = 3. 1p
Pentrug=3=r=337=>n=2-3-337 & n=2022.
Dacaq=2=p=3sir =337 =>n=2022.
Deci n = 2022 este solutie unica. 1p




a) Notdm cu n numarul de fursecuri
n:M9+1:M10+1:M11+1:M12+7

Un numar care impartit pe rdind 1a 9, 10, 11 da fiecare rest 1 este [9,10,11] + 1 = 991. n
plus, 991 = M,, + 7, deci pot fi 991 fursecuri

b) n — 991 = My — 990, n — 991 = M;, — 990,n — 991 = M;; — 990,
n—991 = M;, — 984

Decin —991 = Mg n — 991 = Myy,n— 991 = M;; n—991 = My,

Decin = Mg 1011,12] T 991

Cumn < 10.000 = numarul maxim de fursecuri este 8911

a) «<MOD = «DON = xsi KNOF = <FOP =y

IMOP = 2x + 2y, <MON = 2x,4<NOP = 2y
IMOE =x+y=>

LEOD = AMOE —4<MOD =x+y—x=Yy
= <NOP = 2-<EOD

b) XMOE = XEOP =x+y
AFOE = XEOP —<FOP=x+y—y=x
= 2-IFOE = <MON

c) OR — bisectoareags FOE = «FOR = <ROE = ;—C

X
XPOR = «POF + «<FOR = y+§

X X
<R0D=<F0D—<F0R=x+y—5=z+y

= OR este si bisectoarea <POD
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