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Clasa a X-a

Problema 1. Fie a, b, c ∈ (1,∞) s, i x = logbc a, y = logca b, z = logab c.

a) Arătat, i că
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= 2.

b) Demonstrat, i că a(x+1)(y−z) · b(y+1)(z−x) · c(z+1)(x−y) = 1.

Gazeta Matematică

Problema 2. Fie triunghiul ABC cu afixele vârfurilor zA, zB respectiv zC astfel
ı̂ncât |zA| = |zB| = |zC | = zA + zB + zC . Arătat, i că triunghiul ABC este dreptughic!

Problema 3. Determinat, i numărul prim n ∈ N astfel ı̂ncât numărul
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să fie rat, ional!

Problema 4.

a) Demonstrat, i că orice număr rat, ional r se poate scrie ca suma a două numere
irat, ionale ale căror produs este irat, ional!

b) Determinat, i toate funct, iile f : R → R care verifică relat, ia f(xy) = f(x + y)
pentru orice x s, i y irat, ional!

Toate problemele sunt obligatorii, justificat,i răspunsurile date!
Timp de lucru 3 ore.
Toate problemele sunt notate de la 0 la 7 puncte.


