
   
 
 
 

MINISTERUL EDUCAȚIEI  

 

OLIMPIADA  DE  MATEMATICĂ 

ETAPA LOCALĂ  24.02.2023 

CLASA a XII-a 
 

Problema I. (7 puncte)      
 

      Pe mulțimea 𝑀 = [0,2] se definește legea de compoziție asociativă 𝑥 ∗ 𝑦 = 𝑥𝑦 − 𝑥 − 𝑦 + 2, ∀𝑥, 𝑦 ∈ 𝑀. 

a) Determinați elementele simetrizabile din 𝑀. 
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                                                                                                                 prof. Anca Cristina Hodorogea, ISJ CLuj 

Problema II. (7 puncte)     
 

          Determinați numerele reale 𝑎 ∈ (0, 𝜋) pentru care are loc egalitatea ∫ (𝑠𝑖𝑛𝑥 + √3𝑐𝑜𝑠𝑥)𝑑𝑥 = 1 + √2
𝑎

0
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Problema III. (7 puncte)        

         Să se determine 𝑛 ∈ ℕ, astfel încât  𝐼𝑛 ∈ ℚ , unde  
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prof. Jecan Eugen, Colegiul Național Andrei Mureșanu Dej 

 

Problema IV. (7 puncte)        
 

           Determinați funcțiile derivabile 𝑓, 𝑔:  ℝ → ℝ  pentru care 𝑓(0) = 𝑔(0) = 0 și: 

   𝑓(𝑥)𝑓′(𝑥) + 𝑔(𝑥)𝑔′(𝑥) = −𝑓2(𝑥)𝑔(𝑥)𝑔′(𝑥),    ∀ 𝑥 ∈ ℝ    

prof. Mădălin Mitrofan, Colegiul Național Emil Racoviță Cluj-Napoca 

                                                          

       Toate subiectele sunt obligatorii.                                                                                       SUCCES! 

       Timp efectiv de lucru - 3 ore.  


