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oTimp de lucru: 180 de minute.

o Fiecare problema se puncteaza cu 0 — 7 puncte.

Problema 1. Se considera un triunghi ABC precum si, folosind notatiile uzuale, determinantii:

1 cos2A a’ 1 sinA a’
A;=[1 cos2B b?|,A,=[1 sinB b?|. Aritai ca:
1 cos2C c? 1 sinC c?

(@) A;=0. (b)daca A, =0, atunci triunghiul ABC este isoscel.

Problema 2. Se spune ca o matrice Ae M, (]R) este interesanta dacd A — A=7- I, . Aratati ca:

() existi cel putin doua matrice interesante cu elementele numere intregi.

(b) Daca matricea A este interesantd, atunci matricea B = A+2- 1, este inversabila.

Problema 3. Se considera functia f:R —> R, f (x)=x—x?, precum si sirul (a; )nzl definit prin
1

alzi,an_'_l =f (an),Vn >1.

(2) Demonstrati ca sirul (an )n>1 este convergent si determinati limita sa.
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(b) Determinati numarul intreg k pentru care  lim & =—.
x—2 sinkzx  2r

Problema 4. (a) Dati un exemplu de trei siruri (@) .,,(0n),5,:(Cn),5; PENtrU care

. . . N T p/a
lim a, =0, lim by, =+, lim ¢, =— astfel incat: lim a,-b, ==si lim (b, +c,)==.
N—>o0 N—>c0 N—>a0 N— 2 now 2

n
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(b)Demonstrati ca sirul X, = Z arctg 2—k1, ¥n =1, este convergent si are limita egala cu %
k=1 —K+




