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Problema 1.

a) Pentru a si b numere reale pozitive, aratati cd a+b>2+/ab.

N7 417 1742023 2023 +\7 .
2 2 '

2

b) Demonstrati ca

a) a+b>2ab < (a+b) >2abe(a—b) 20 ,oricarear fi a si b numere 2
reale pozitive.

b) Folosind inegalitatea mediilor sau prelucrand inegalitatea anterioara se
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Problema 2 Pe planul triunghiului ABC se ridica perpendiculara AD. Fie G1, G2, Gz, G4 centrele de

greutate ale triunghiurilor AABC, ADBC, ADAB, respectiv ADAC. Demonstrati ca:
a) GG, LG,G,

b) AD=BC < GG, =G,G,
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a) Fie M mijlocul laturii AB, N mijlocul laturii AC si P mijlocul laturii BC

Gi- centrul de greutate al triunghiului AABC, G»- centrul de greutate al triunghiului AABC

PG, PG, 1
si L= _——2 == aplicand reciproca teoremei lui Thales avem G1G2||AD
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DG, — % = g, aplicand reciproca teoremei lui Thales avem G3G4||MN , dar MN”BC
DM DN 3 2p

si AD L (ABC), rezulti GG, 1 G,G,

b) G,G, =%, G,G, = 2-MN, MN :B—Zc,deci AD=BC < GG, =G,G, 3p

Problema 3. Fie patru puncte necoplanare A,B,C,D astfel incat planele (ABC) si (ABD) sunt
perpendiculare si BC=AC. Daca M este mijlocul segmentului (AD) si CM=BD, determinati masura
unghiului dintre CM si BD.
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in AABC, AC =BC, fie CE L AB, deci E este mijlocul lui AB. 1p
Aratam ca triunghiul CEM este dreptunghic 2p
m(£CM,BD)=m(£CM,EM )= 60° 4p

Problema 4.Fie x,yeRcu y e [— 1,3) si X—Y+1=0. Aflati cel mai apropiat numar intreg de

numarul @=1/X° +y? —4X— 6y +13+/X° + y? +4X+2y +5
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a=(x=2) +(y—3F +(x+2F +(y+1) 2p
a=+2(y—3F ++/2(y +1F 2p
a=2(y-3+|y+1) 1p
a=4a42 1p
Cel mai apropiat intreg de numarul a este 6. 1p




