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Clasa a VIII-a 

Problema 1.  

a) Pentru a  și b  numere reale pozitive, arătați că 2a b ab+  . 

b) Demonstrați că 
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2 2 0a b ab a b ab a b+   +   −   , oricare ar fi a  și b  numere 

reale pozitive. 

2p 

b) Folosind inegalitatea mediilor sau prelucrând inegalitatea anterioară se 

obține
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+ + +
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Problema 2 Pe planul triunghiului ABC se ridică perpendiculara AD. Fie G1 ,  G2 , G3 , G4  centrele de 

greutate ale triunghiurilor ∆ABC, ∆DBC, ∆DAB, respectiv ∆DAC. Demonstrați că: 

a) 4321 GGGG ⊥   

b) BCAD =  4321 GGGG =  

Supliment GM 11/2022 

a) Fie M mijlocul laturii AB, N mijlocul laturii AC și P mijlocul laturii BC 

G1- centrul de greutate al triunghiului ∆ABC, G2- centrul de greutate al triunghiului ∆ABC 

și 
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, aplicând reciproca teoremei lui Thales avem ADGG 21  
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, aplicând reciproca teoremei lui Thales avem MNGG 43

, dar BCMN  

și ( )ABCAD ⊥ , rezultă 4321 GGGG ⊥  
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b) 
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MN = , deci BCAD =  4321 GGGG =  3p 

 

Problema 3. Fie patru puncte necoplanare A,B,C,D astfel încât planele (ABC) și (ABD) sunt 

perpendiculare și BC=AC. Dacă M este mijlocul segmentului (AD) și CM=BD, determinați măsura 

unghiului dintre CM și BD. 

Supliment GM 10/2022 

În BCACABC = , , fie ABCE ⊥ , deci E este mijlocul lui AB. 1p 

Arătăm că triunghiul CEM este dreptunghic 2p 

( ) ( ) 060,, == EMCMmBDCMm  4p 

 

Problema 4.Fie Ryx , cu  )3,1−y  și 01=+− yx . Aflați cel mai apropiat număr întreg de 

numărul 5241364 2222 ++++++−−+= yxyxyxyxa  

ONGM 2022 Et I 

( ) ( ) ( ) ( )2222
1232 ++++−+−= yxyxa  

2p 

( ) ( )22
1232 ++−= yya  

2p 

( )132 ++−= yya  1p 

24=a  1p 

Cel mai apropiat întreg de numărul a este 6. 1p 

 


