Olimpiada Nationalid de Matematici, etapa localid (OLM), Caras — Severin, 18.02.2023
Clasa a V-a (Subiecte/bareme orientative de rezolvare + notare)

1. Problemal. Se considerd numerele naturale a,b,c , astfel incat @ > b > C si, prin impartirea

lui a la b obtinem catul 10 si restul 9, iar prin impartirea lui b la ¢ obtinem catul 9 si restul 8.
a) Aratati ca a+101>1000;

b) Determinati numerele a,b,c, stiind cd a+b+c=1097

—
a) a=10b+9,b>9, b=9c+8,c>8 2p
a=90c+89 =a>90-9+89=899—= a+101>1000 2p
b). Se inlocuieste si se obtine relatia 100¢c + 97 =1097 , de unde ¢ =10 2p
=b=98,a=989 1p
Problema 2. Determinati cifrele a,b,c,d 1in sistemul de numeratie zecimal, care verifica relatia
abc-(a+b+c+d)=10"
Xk
Divizorii de 3 cifre ai lui 10* sunt 100, 125, 200, 250, 400, 500 si 625 3p
Se verifica pe rand in fiecare situatie si exista solutie pt abc =625 2p
Obtinem prin calcul d =3 si finalizim 2p

Problema 3. Un grup de turisti face o excursie in Delta Dunarii si trebuie repartizati in barci. Daca
repartizam in fiecare barca cate 4 persoane, atunci trei persoane vor ramane pe mal, iar daca in fiecare
barca repartizam cite 5 persoane, o barca va ramane nefolosita, iar intr-una din barcile folosite vor fi
doar 3 persoane. Cati turisti sunt in grup si cate barci au fost puse la dispozitia acestora?

4 4 | 4 4 3 2p
Barca 1 Barca2 | .. Barca n-1 Barcan Fara barca
5 5 | 3 0 0
3+4+1=8 - nr persoane care completeaza n-2 barci pentru a avea cite 5 persoane in barca 2p
n=10 1p




Numar persoane =43 2p

Problema 4. Aritati ci numarul natural n=2% + 2.4% 4 8%este patrat perfect, stiindci c <b<a,
iar a,b,c sunt numere naturale consecutive.
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b=c+1 sia=c+2 1p
=282 4 2.4%+) | g 1p
n= 2012 4 2. 200 4 o 1p
n=2%(2%+2" +1) 1p
n=2%.4225 1p
n= (23° . 65)2 , deci n este patrat perfect 2p




