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SOLUTII SI BAREME ORIENTATIVE
Nota: Fiecare subiect se puncteazi de la 0 la 7 puncte. Se acordi numai punctaje intregi. Orice

alta rezolvare se asimileaza conform baremului.

Enunt subiect 1:

2 n
2 (2
p Daca § = §+ (gj +..+ (gj , determinati valoarea numarului natural # astfel incat

log, (l—%} =14-(1-log, 3).

Detalii rezolvare Barem

asociat

. . . . 2 0 .2
S reprezintd suma a n numere aflate in progresie geometrica cu primul termen — si ratia—, de

n 3p
unde S, =2-{1—(§} :l

Din log, (1 - 5; ) =14-(1-log, 3) se obtine log, [l +(§j —1} =14-(1-log, 3) 1p
2

nlog, (E] =14-(1-log,3)= n(l-log,3)=14-(1-log, 3) 2p

n=14 1p

Enunt subiect 2:

Se dau numerele a =/45++/2023 si b=+45—-+/2023 .

3p a) Aratati ca (a + b)2 <93.
a*—b*
4p b) Aratati ca \/, este un numar natural divizibil cu 17.
7

Detalii rezolvare Barem
asociat

2) (a+b)’ =45+2023 +2/(45+/2023)(45-/2023) + 45— /2023 = )

=90 +2+/2025-2023 =90+ 22 ’

Intrucat 24/2 <3=90+2+2 <93 = (a+b)’ <93 1p

b) @’ +b* =45+~/2023 +45-/2023 =90 1p

a’ —b* =45+2023 — 45+2023 = 242023 1p

4 14 2 pane 2 g2 N
a'—b' _ (@ =B +b) 902177 =90-2-17 numir natural divizibil cu 17 p
J7 J7 J7
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Enunt subiect 3:

Se considera tabelul alaturat: log, 1 log, 2 log,3 | - log, 2700
log, 1 log, 2 log,3 | - log, 2700
log, 1 log, 2 loge3 | - log, 2700
1085051 | 10850452 | 10853 | -ooov 10,945 2700
3p a) Aratati ca 10 <log, 2023 <11.
4p b) Calculati raportul dintre numarul tuturor elementelor tabelului si suma numerelor naturale
din tabel .
Detalii rezolvare Barem
asociat
a) 10 =log, 1024 si 11=1og, 2048 1p
Deoarece1024 <2023 < 2048 si functia f(x)=log, x este strict crescatoare = s
10 < log, 2023 <11 P
b) Tabelul are 11 linii si 2700 coloane, deci 11-2700 elemente 1p
2048 =2'" = pe prima linie sunt numerele naturale log,1=0,log,2=1,...,log, 2048 =11
Pe a doua linie sunt numerele naturale log,1=0,log, 4=1,...,log, 1024 =5
Pe a treia linie sunt numerele naturale log,1=0, log,8=1, log,64=2, log,512=3
Pe a patra linie, numerele naturale sunt log,,1=0,log,,16=1,log 256 =2 2p
Celelalte nr. naturale nenule sunt: log,, 32 =1,log,, 1024 = 2,log,, 64 =1,
log,,, 128 =1,lo0g,,, 256 =1, log.,, 512 =1,lo0g,,, 1024 =1,log,,,, 2048 =1
intotal, 14+ 2+..+1D)+(1+2+..+5)+(1+2+3)+1+2+1+2+6=...=
=66+15+18=99
11-2700
Raportul este ———— =300 1p
99
Enunt subiect 4:
3p a) Aratati ca produsul numerelor z € C, pentru care z—2z =i si |Z| =1, este numar intreg.
1
4p b) Fie z € C astfel incét |Z| < 3 Demonstrati ca ‘(3 +4i)- 2% +(5+12i)- Z‘< 5.
Detalii rezolvare Barem
asociat
a)Fie z=a+bi,cu a,beR si z=a-bi
1 1
z-T=2bi=i=2b=1=b=> P
2. 2 2, 1 23 3
|Z|: a +b” = ,la +Z=1,deundea :Z:a:iT 1p
1 1
Obtinem z, = 7+Ei sl z, = —?+—i ,iar z, -z, = —1 numar intreg 1p
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b) \(3 +4i)z +(5+ 121')2\ < \(3 +4z')zz‘ +[(5+12i)z| = 1p
=3+ 41|27 +[5+121]|2| = V3 +47 [ +45” 4127 || = 2p
=5|z|2+13|z|35-1+13-l:§+£=ﬁ<£=5 1p
9 39 3 9 9




