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CLASA a XI-a
SECTIUNEA H2

SOLUTII SI BAREME ORIENTATIVE

Nota: Fiecare subiect se puncteazi de la 0 la 7 puncte. Se acordi numai punctaje intregi. Orice
alta rezolvare se asimileaza conform baremului.

Enunt subiect 1:

x 0 x
Se considera matricea A(x) =0 0 0], cuxeR.
x 0 x
. . 4 2 2
3p a) Determinati numerele reale nenule x pentru care A (x) =A (2x ) A (—j .
X
2023
4p b) Fie matricea B = z A (2k ) . A(ZZM j si a suma elementelor lui B . Aratati ca
=1
ae(3,4).
Detalii rezolvare Barem
asociat
a) A(x)-A(y)zA(ny),Vx,yeR 1p
2
A*(x)=A(8x*) si 4(2x7 -A(—):A 8x 1
()= a(55') 5 4(25°)- 2= o) :
Egalitatea matriceala este echivalenta cu 8x* =8x, cu solutia x, =0 care nu convine si x, =1 1p

care convine

) :

s 0 s
B={0 0 O undes—l+ 12+ 13+ + 12023—1—L 2
s 2 2 2 2 22023 p

s 0 s

1
0(=4S:4—WE(3,4) lp

Enunt subiect 2:
Intr-un reper cartezian se considera punctele A, (n, n* —4n+ 3), cuneN.
3p a) Determinati numérul real « astfel incat punctele A4, 4, si B (—1, a) sd fie coliniare.

4p b) Aratati ca, pentru orice m,n, p € N, aria triunghiului 4 A A  este numar natural.

m*"n*"p
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Detalii rezolvare Barem
asociat
I 0 1
a) Punctele 4,4, si B(—1,a) sunt coliniare dacd |2 -1 1/=0 1p
-1 o 1
a—-2=0,deunde o =2 2p
m m’—4m+3 1 1 m m’—4m+3
1 . 1 s C;-3C+4C,
b) 4, 44 =5| n n —4n+3 1 |:5| 1 n n—-4n+3|| =
p p—4p+3 1 1 p p’—4p+3
2
| 1 m m . P
=Sl n w2 {l=2{(p=n)(p=m)(n=m).
L p p
Deoarece numerele m, n si p sunt naturale, doua dintre ele vor avea aceeasi paritate si
deci produsul (p—n)(p—m)(n—m) este parsi in consecintd 4,, ,, €N. 2p
Enunt subiect 3:
1n(x+1)—1n§,x£ 0
Se considera functia f:R — R,f(x) = R ,unde a € [l,oo) .
(a+1) —a*
2—,.X' >0
X +x
4p a) Determinati a € [1, oo) pentru care functia are limita in x =0.
3p b) Daca [, = hg(}f(x) sib=1[+1+..+[,,, aratati lim(gJ =0.
x>0
Detalii rezolvare Barem
asociat
(a + l)x -
. . a 1 a+1 )
a) lim f(x)=lima"- . =In p
) x—0 f( ) x—0 X x+1 a
x>0 x>0
. 2 3
!grolf(x):—lng:lnz, 1p
x<0
lna—+1=ln§:>a=2 1p
a 2
b)b:ln%+lni+lni+...+lnﬁ:1n128 2p
1 2 3 127
%:ln2e(0,1):>lim(éj =0. 1p
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Enunt subiect 4:
2
. . x“+ax+3 .
Se considera functia f:D >R, f(x)= BTy cu aeR", unde D este domeniul
xX+2a
maxim de definitie al functiei.
1
- . - . f(x) a~sinl _ 1 . *®
4p a) Aratati ca lim| ——= """ =— pentru orice a € R .
X—>0 X e
3p b) Determinati parametrul real a pentru care functia f admite, spre +o0, asimptota de
ecuatie
y=x+a+2.
Detalii rezolvare Barem
asociat
1 5 1 1
. X) Yasint . [ X +ax+3 Jasnl . 3—ax  \asnl
a) lim S N =lim| —S——— N = lim I+ —=— """ = 1p
X0 X ool x4+ 2ax x>0 X~ +2ax
3—ax 1 ; ) 2
242 a1 x—ax”
. 3 ax x;a;lx x“+2ax a-sm; ‘ 2 2ax wsink 5
=lim||1l+——— =lime Y= p
X—>0 X + 2ax X—>0
I | . .
=e 9 =— pentruorice a € R 1p
e
b) Dreapta de ecuatie y = x +a + 2 este asimptota oblicicu m=1si n=a+2 1p
. . —ax+3 ,
n=lim(f(x)—mx)=lim———=-a= —a=a+2,deci a=-1 2p
X—>0 x>0 x4+ 2a




