
 
OLIMPIADA DE MATEMATICĂ 

ETAPA LOCALĂ, 18.02.2023  

CLASA a XII-a H2-SN 
Notă: Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect se punctează de la 0 la 7 puncte. Pe foaia de 
concurs se trec rezolvările complete. Timp de lucru: 3 ore. 

1. Se consideră matricea 
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Ax , pentru  Rx∈  şi mulţimea  

{ } ).(| 3 RMRxAG x ⊂∈=  
a) Să demonstreze că ,yxyx AAA +=⋅ unde Ryx ∈, . 

b) Să se arate că { }RxAG x ∈= |  este grup în raport cu înmulţirea matricelor. 
 

2. Pe mulțimea H = (0,1) se definește legea de compoziție ( )( )yxxy
xyyx

−−+
=

11
 . 

a) Determinanți elementul neutru al legii, 

b) Arătați că funcția ( ) ,
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xxfHf  are proprietatea 
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c) Rezolvați în H ecuația 
2
1

=xxx   . 

  3. Se consideră funcţia 𝑓𝑓: (0,∞) → ℝ, 𝑓𝑓(𝑥𝑥) =
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      a) Arătaţi că 𝑓𝑓 admite primitive pe (0,∞) 
      b) Determinați o primitivă a funcței f pe (0,1], știind că graficul conține punctul A(1,2). 
      c)  Calculați ∫ dxxf )(2 , x > 1. 
      

4. Se consideră funcţia 𝑓𝑓:ℝ → ℝ, 
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a) Să se arate că orice primitivă a funcției f este crescătoare pe intervalul 
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b) Să se calculeze ∫ 2
0
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dxxf , 

c) Să se demonstreze că ∫ ≤≤ 3
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