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CLASA a X-a
SECTIUNEA H1

SOLUTII SI BAREME ORIENTATIVE

Nota: Fiecare subiect se puncteazi de la 0 la 7 puncte. Se acorda numai punctaje intregi. Orice alta
rezolvare se asimileaza conform baremului.

Enunt subiect 1:
1 1 1

1
Tp Se considerd P(x)=xVIHV2 . x V243 Beda V1004101 pentry orice x € (0,+00). Calculati

1+3+3*+3° +3*

™)

partea Intreagd a numarului a =

Detalii rezolvare Barem

asociat
o 1
P(x) _ V2 23 T T00 101 _ (10141 3p
MH \/WH \/ﬁ71
AT o™ :
3 -1 . >—1
Cum 1+3+3*+3 +3*= ,atunc1a=?;35 2p
3 -1 ,
a= . e(O, 1),dec1 [a]:O 1p
2-3
Enunt subiect 2:
P Determinati multimea 4 = {x eR’| log ,9-2")>log , 4"+ l)} .

Detalii rezolvare Barem

asociat
1 1
Conditiile de existenta sunt: x+—>0,x+—#1,9-2">0=x¢€ (0,log2 9) 2p
X X
1
Pentru x € (0, log, 9) se obtine cd x+— > 1, deci inegalitatea din enunt devine )
X p

92" >4""4136-4-2">2" +4 <27 +4-2"-32<0

Notand 2* =¢ > 0, inecuatia ¢ +4¢ — 32 < 0 are solutia ¢ € (—8,4) 1p

Cum x €(0,log,9), atunci 2" =t (1,9) N (-8,4) =(1,4), deci x €(0,2) 2p
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Enunt subiect 3:
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7p Se consideri ecuatia az* +bz+c=0,cu a,b,ceC, a#0 si |a| = |b| = |c| . Aratati ca ecuatia
are cel putin o solutie de modul 1 daci si numai dacd b° = ac.
Detalii rezolvare Barem
asociat

. . . b : c
Daca zi,z; sunt solutiile ecuatiei, atunci |z1 + 22| =|-——|=1si |zlzz| =—=1 1p
a a

. - - . . . . - - 2
Consideram ca ecuatia are cel putin o solutie de modul 1 si demonstram ca b~ = ac:

‘.1 1p

Daci z; este o solutie cu |Z1| =1, atunci |zlzz| = |zz| =

Dar |Z1 +22|2 :(z1 +Zz)(z1 +2z,) :(z1 +Zz)(Z_1+Z_2), deci 1:|zl|2 +ZIZ+Z_IZZ +|ZZ|2

) — — z z 2
Obtinem z,z, + z,z, = “l=>2+2=-1= le + 222 =—-zz, = (z1 + zz) =2z,z,

%5 2p
b 2
:(——J =< = b’ =ca
a a

. - 2 . - - . . .
Consideram b~ = ac si demonstram ca ecuatia are cel putin o solutie de modul 1:

bY 1
Daca b’ = ca, atunci (——j = £, deci (z1 +z, )2 =zz,=z +z, +2z,=0 P
a a
2
. z z, . . Z . ..
Obtinem (—J +—+1=0 siatunci o =— este o solutie a ecuatiei z"+z+1=0=
2 Z 2
2p
c

:|zl| :|zza| :|zz|;dar |zlzz| =l—|{=1= |Zl| =|zz| =1

Enunt subiect 4:
, ) mx+2, x<l1
7p Se considera functia f:R >R, f(x)= ,unde me R.
2x+3-2m, x=>1
Determinati valorile parametrului real m pentru care functia f* este inversabila.
Detalii rezolvare Barem
asociat
Consideram x <1, pentru care f(x)=mx+2:
Daca m =0, f(x)=0 nu este injectiva, fiind functie constanta; deci pentru m =0 functia nu este 1p
bijectiva si, prin urmare, nici inversabila
Dacd m<0,cum x<1=>mx+2>m+2= f(x)e(m+2,+0)= f((—oo,l)):(m+2,+oo) (1)
2
Daci m>0,cum x<l=>mx+2<m+2= f(x) e(—oo,m+2): f((—oo,l)) =(—oo,m+2) () P
Consideram x >1, pentru care f(x)=2x+3—-2m:
Din x>1=2x+3-2m>5-2m= f(x)e[5-2m,+0)= f([1,+oo)):[5—2m,+oo) 3) Ip
Functia f este inversabild < f bijectivda < f ((—oo,l))u f ([1, +oo)) =R si
Ip

F((== )N f([L+e))=D (4)
Pentru m < 0, din relatiile (1) si (3), obtinem f((—oo,l)) N f([l, +oo)) #J, deci m <0 nu convine. 1p
Pentru m > 0, din relatiile (2) si (3), obtinem conditiile (4) <> m+2=5—-2m,deci m=1>0. 2p




