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Subiect 

Problema 1 

 Se consideră numărul 

𝑨 =
1

√1 ∙ 2(√1 + √2)
+

1

√2 ∙ 3(√2 + √3)
+ ⋯ +

1

√𝑛 ∙ (𝑛 + 1)(√𝑛 + √𝑛 + 1)
 

 unde n ∈ ℕ∗. 

a) Arătați că, pentru oricare n ∈ ℕ∗, 

1

√𝑛 ∙ (𝑛 + 1)(√𝑛 + √𝑛 + 1)
=

1

√𝑛
−

1

√𝑛 + 1
 

b) Pentru n = 2022 aflați valoarea lui A și rezolvați  în ℝ+ ecuația   

√𝑥 ∙ 𝑨 = √𝑥 −
1

17
 

Problema 2 

 Se consideră mulțimile:  

A = {𝒏 ∈ 𝒁 √
𝒏+(−𝟏)𝒏

𝟐𝒏+𝟏
⁄ ∈ 𝒁}      și     B = {𝒙 ∈ 𝑸 ∕ √𝒙𝟐 + √𝒙𝟐 + 𝟏 ∈ 𝑸}. 

  Să se determine mulțimea A− B. 

Problema 3 

 Fie 𝑮 centrul de greutate al triunghiului oarecare 𝑨𝑩𝑪, 𝑬 simetricul lui 𝑮 față de dreapta 

𝑩𝑪, 𝑭 mijlocul segmentului AE, {𝑯} = 𝑮𝑬 ∩ 𝑩𝑪 și 𝑫 mijlocul laturii BC. 

a) Arătați că punctele 𝑮, 𝑫, 𝑯, 𝑭 sunt vârfurile unui paralelogram. 

b) Calculați aria ∆𝑭𝑮𝑬 în funcție de 𝒔, unde 𝒔 este aria paralelogramului de la punctul a). 

Problema 4 
 Fie triunghiul echilateral ABC, punctul M mijlocul laturii BC și punctul D aflat pe 

bisectoarea unghiului ∢𝑨𝑩𝑪 astfel încât ∢𝑩𝑫𝑴 = 15°. 

a) Aflați ∢𝑨𝑫𝑪. 

b) Dacă E este punctul de intersecție al dreptelor DC și AM, iar F punctul de intersecție al 

dreptelor AB și MD, demonstrați că 𝑩𝑫 = 𝑬𝑭. 

(Gazeta Matematică) 

 

Notă:  

Toate subiectele sunt obligatorii. 

Fiecare subiect se punctează cu maxim 7 puncte. 

 

  
  


