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CLASA a VI-a

Problema 1. Se considera multimea A a numerelor de patru cifre cel mult
egale cu 2014. Determinati numarul maxim de elemente al unei submultimi a
lui A care contine numai patrate perfecte, oricare doua prime intre ele.
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Problema 2. Un numar natural n > 1 se numeste p-periodic daca —

n

se poate scrie sub forma unei fractii zecimale periodice simple, a carei cea

mai scurta perioada este formata din p cifre. Spre exemplu, numarul 9 este 1-

1
periodic, deoarece g = 0,(1), iar numarul 11 este 2-periodic, intrucat
1
— =20,(09).
== 0,(09)

a) Determinati numerele naturale p-periodice n care au proprietatea ca

. . . . o1
prima cifra a perioadei numarului — este nenula.
n

b) Determinati cel mai mare numar prim care este 4-periodic.

Problema 3. Pentru un numar natural n spunem ca tripletul de numere
naturale nenule (z,y, z) (nu neaparat distincte) este de tip n daca z+y+z = n.
Notam cu s(n) numarul tripletelor de tip n.

a) Aratati ca nu exista niciun numar natural n pentru care s(n) = 14.

b) Determinati cel mai mic numar natural n pentru care s(n) > 2014.

Problema 4. In triunghiul ABC' consideram punctele M, N € (AB),
P,Q € (BC) i S, R € (AC) astfel incat AM = CR, AN = CS,
IMQB = <RQC si <NPB = <SPC.
Aratati ca daca MQ + QR = NP + PS, atunci triunghiul ABC' este isoscel.

Timp de lucru 2 ore. Se acorda in plus 30 de minute pentru intrebari.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



