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XII. OSZTALY

1. feladat. Adott az (A, +,-) gylirii. Minden a € A esetén értelmezziik az
Sq: A=A, sq(x) =ax ésd, : A— A, do(x) = za fligvényeket.

a) Igazold, hogy ha A véges halmaz, akkor s, akkor és csak akkor injektiv,
ha d, injektiv!

b) Adj példét olyan gyfiriire, amely tartalmaz olyan a elemet, amelyre az
Sq és d, fuggvények kozil pontosan egyik injektiv!

2. feladat. Adottak az I és J intervallumok. Legyen ¢ : J — R egy
olyan folytonos fiiggvény, amelynek nincs zérushelye J-ben és f,g : I — J
két derivalhaté fliggvény gy, hogy f'=po fés g =pog.

Igazold, hogy ha létezik xy € I ugy, hogy f(x¢) = g(xo), akkor az f és g
fliggvények azonosak!

3. feladat. Az f : [1,+00) — (0,+00) folytonos fiiggvény teljesiti a
kovetkezo tulajdonsagokat:
f (@)

(i) a g: [1,+00) = (0,400), g(z) = - fiiggvénynek van hatéartértéke
+o00 felé;
1 x
(ii) a h : [1,400) — (0,400), h(z) = —/ f(t)dt fiiggvénynek van
T J1

hatartértéke +oo felé.
a) Igazold, hogy llgI_l g(x)

b) Igazold, hogy lim —/ 2

Tr——+00 :L‘

4. feladat. A (G, -) véges csoport semleges eleme e. Tegyiik fel, hogy
létezik olyan a € G\{e} és létezik olyan p primszam, hogy 2P™ = a 'za
barmely x € G esetén.

a) Igazold, hogy létezik k € N* gy, hogy ord(G) = p*.

b) Igazold, hogy a H = {x € G | 2P = e} halmaz egy részcsoportja G-nek
és (ord(H))? > ord(Q).

Munkaidé /4 ora.
Minden feladatra 7 pont szerezheto.



