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XI. OSZTALY

1. feladat. Ha n egy természetes szam az f: R — R fiiggvény n-edik
iterdltja az
ff=fo---0f,
—_—
fiiggvény, ahol f° az identikus fiiggvény.
Hatarozd meg azokat az f: R — R fiiggvényeket, amelyek egyidében
teljesitik a kovetkezo két feltételt:

(a) Az f°+ f! fiiggvény novekvo;

(b) Létezik olyan m > 1 természetes szam, amelyre az fO+- - -+ f™ fiiggvény
csokkend.

2. feladat. Hatdarozd meg azokat az f: R — R derivalhato fliggvényeket,
amelyekre fo f = f.

3. feladat. Adott az n > 1 természetes szam és A, B két matrix az
M.,,(C) halmazbdl igy, hogy A% + B? = 2AB. Igazold, hogy:
a) Az AB — BA maétrix szinguléris és
b) Ha az A — B métrix rangja 1, akkor az A és B matrixok szorzata
felcserélheto.

4. feladat. Az A € M4(R) invertdlhaté matrix esetén tr A = tr A* # 0,
ahol A* az A métrix adjungéltja. Igazold, hogy az A% + I, métrix akkor és
csak akkor szinguldris, ha létezik olyan B € M, (R) nem nullmétrix, amelyre
AB = —BA.

Munkaidé /4 ora.
Minden feladatra 7 pont szerezheto.



