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CLASA a XI-a

Problema 1. Daca n este un numar natural, iterata de ordin n a unei
functii f: R — R este functia

fr=foof,
—_—

n

unde f° este identitatea. Determinati functiile continue f: R — R, care
indeplinesc simultan urmatoarele doua conditii:

(a) Functia f° + f! este crescitoare; si

(b) Existd un numar natural nenul m, astfel incat functia fO+--- + f™ este
descrescatoare.

Problema 2. Determinati functiile derivabile f: R — R, care indeplinesc
conditia fo f = f.

Problema 3. Fie n un numar natural nenul si A, B doua matrice din
M., (C), astfel incat A% + B? = 2AB. Aratati ca:
(a) Matricea AB — BA este singulara; si

(b) Daca rangul matricei A — B este 1, atunci matricele A gi B comuta.

Problema 4. Fie A o matrice inversabila din M, (R), astfel incat tr A =
tr A* # 0, unde A* este adjuncta matricei A. Aratati ca matricea A% + I4

este singulara daca si numai daca exista o matrice nenula B in M, (R), astfel
incat AB = —BA.

Timp de lucru 4 ore.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



