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CLASA a X-a

Problema 1. Fie n un numar natural nenul. Pentru fiecare numar

natural k notam cu a(k,n) numarul divizorilor naturali d ai lui k astfel incat

n2

k < d? <n? Si se calculeze Za(k,n).
k=1

Problema 2. Consideram functia f : N* — N* cu proprietatile:
a) f(1) =1,
b) f(p) =1+ f(p — 1) pentru orice numar prim p,

c) f(pip2---pa) = f(p1) + f(p2) +- -+ + f(py) pentru orice numere prime,
nu neaparat distincte.

Si se arate ca 2/ < p? < 3/ pentru orice numar natural n, n > 2.

Problema 3. Fie n un numar natural nenul si A = {1,2,...,n}. Sa
se determine numarul functiilor crescatoare f : A — A cu proprietatea ca
£(2) = f(3)] < | — y| pentru orice z, y € A

Problema 4. Fie n un numar intreg, n > 2, si fie numerele complexe ay,
ai, as, ...,a, cu a, # 0. Sa se arate ca sunt echivalente afirmatiile:

P. |a,2"+a,_ 12" '+ - -+a12+ao| < |a,+ag| pentru orice numéar complex
z de modul 1,

Q ay=ay=--=ay,1=05sia/a, €0,00).

Timp de lucru 4 ore.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



