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IX. OSZTALY

1. feladat. Egy szamsorozatot nevezziink teljesnek, ha elemei nullatél
kiilonbo6z0 természetes szamok és minden nullatol kiillonbo6zo természetes szamnak
legaldbb egy tobbszorose tagja a sorozatnak.

Igazold, hogy egy szamtani haladvany akkor és csak akkor teljes, ha a
raciéja osztja a sorozat elsé elemét!

2. feladat Legyen f : R — R egy tetszoleges fiiggvény és g : R — R egy
olyan masodfoku fiiggvény, amelyre igaz az alabbi allitas:

Bdrmely m ésn valds szam esetén az f(x) = max+n egyenletnek akkor és
csak akkor van megolddsa, ha a g(x) = mx+n egyenletnek van megolddsa.

Igazold, hogy a f és g fiiggvények egyenloek egymassall

3. feladat. Az ABC hegyesszogli haromszog belsejében vegyiink fel egy
P pontot. A D, E és F pontok az AP, BP és C'P egyenesek metszéspontjai
a [BC|, [CA] illetve [AB] oldalakkal.

a) Igazold, hogy a DEF haromszog teriilete legfeljebb egynegyede az
ABC héromszog teriiletének!

b) Igazold, hogy a D EF hiaromszogbe irt kor sugara legfeljebb egynegyede
az ABC haromszog koré irt kor sugaranak!

4. feladat. Adott az n nem nulla természetes szam és az

x ‘
— ,ha x paros

f:N=N, f(z) = x—12 )
5 + 277! ha x péros

fliggvény.
Hatarozd meg az

A={zeN|(fofo...of)(z)=x}
n darab f

halmaz elemeit!
Munkaidé /4 ora.
Minden feladatra 7 pont szerezheto.



