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VIII. OSZTALY

1. feladat. Az ABCA'B'C’ szabalyos egyenes hasibban AB = a.
Tudjuk, hogy egyetlenegy olyan M € (BB’) pont létezik, amelyre
m (AMC'<) = 90°.

Hatérozd meg az AM egyenes és az (ACC") sik szogének mértékét!

2. feladat. Egy végtelen méretii sakktablan egy bastyaval 1épegetiink
fiiggbleges és vizsintes irdnyban felvéaltva (minden 1épésnél iranyt vélt a bastya).
Az els6 1épésben egy négyzetnyit halad a bastya, a masodik 1épésnél két
négyzetnyit, és igy tovabb, az n-edik 1épesnél n négyzetnyit halad barmely
n € N* esetén.

Legyen T azon n természetes szamok halmaza, amelyekre létezik n darab
1épéshal allo 1épéssorozat, amelyekkel a bastya visszakeriil az eredeti helyére.

a) Igazold, hogy 2013 ¢ T.

b) Hatdrozd meg a TN {1,2,..,2012} halmaz elemeinek szamat!

3. feladat. Hatérozd meg az x > 0 valdés szdmot és az n nem nulla
természetes szamot, ha fennall az

1
[z] + {—} = 1,005 - n.
x
egyenloség!

Megjegyzés:  |a] az a valds szam egészrészét, {a} pedig a tortrészét jeldli.

4. feladat. Egy valos szamokbdl all6 M halmazt nevezziink specidlisnak, ha
egyidében teljesiti a kovetkez6 tulajdonsagokat:

(i) barmely z,y € M, x # y, esetén az x + y és zy szdmok kozil egyik sem
nulla és pontosan egyik raciondlis;

(ii)barmely x € M esetén 2 irraciondlis.

Maximum hany elemet tartalmazhat egy specidlis halmaz?

Munkaidé 4 ora.
Minden feladatra 7 pont szerezhetd.



