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1. feladat. Hatdrozd meg azokat az f: R — R folytonos fiiggvényeket,
amelyek barmely a,b € R esetén teljesitik az

b b
(a® + ab + b%) / f(z)dz = 3/ 22 f(z) de,
egyenléséget!

2. feladat. Adott az (A, +,-) gytri ugy, hogy egyidében teljesiil az alabbi
két feltétel:

(1) A nem test,
(2) az A minden nem invertdlhaté z eleme esetén létezik egy x-t6l fiiggd
m > 1 egész szam gy, hogy

=2 +23 4+ 422
Igazold, hogy:

(a) =+ 2 =0, barmely x € A esetén,

(b) 2% = x, barmely nem invertalhaté x € A esetén!

3. feladat. Az a € (0,1) szadm esetén legyen C azon névekvo
1
f:]0,1] — [0,00) figgvények halmaza, amelyekre / f(z)dz = 1.
0
Szamitsd ki:

(a) max /0 f(z) dz,

2

b dzx.

(b) max /0 (f())"dz

4. feladat. Legyen n > 2 egy természetes szam, (K, +, -) egy olyan kommu-

tativ test, amelyben 1 +---+1# 0, m =2,...,n, f € K[X] egy n-edfoku
—_——

m darab
polinom és G a (K, +) additiv csoport egy részcsoportja (G # K).
Igazold, hogy létezik a € K 1gy, hogy f(a) € G.

Munkaidé 4 ora.
Minden feladatra 7 pont szerezhetd.



