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1. Fie f : [0, 1] → [0, 1] o funcţie continuă. Definim şirul (xn)n≥0 prin x0 =
1

2
şi

xn+1 =
1

4
(3xn +

∫ xn

0

f(t)dt) pentru n ≥ 0. Să se arate că şirul (xn) este convergent şi să

se calculeze limita sa.
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2. Fie x1, x2, ....xn puncte distincte două câte două şi Pn(x) =
∏n

k=1(x − xk). Să se

arate că dacă xk =
n∑

i=1,i ̸=k

1

xk − xi

, k = 1, 2, ...n atunci există cnϵR astfel ı̂ncât

Pn
′′(x)− 2xPn

′(x)− cnPn(x) = 0

Ioan Ţincu, Sibiu

3. Fie (M, ·) un monoid finit. Arătaţi că următoarele afirmaţii sunt echivalente:
1. (M, ·) e grup
2. Există nϵN∗, n ≥ 2 pentru care ecuaţia xn = x are soluţie unică ı̂n M.
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4. Se consideră o funcţie f : [1, 2] → R, continuă şi crescătoare. Să se arate că:∫ 2

1

f(x)

xn
dx ≤ 1

n− 1
(1− 1

2n−1
)

∫ 2

1

f(x)dx
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