CONCURSUL INTERJUDETEAN DE MATEMATICA
»"GHEORGHE LAZAR”

Editia a XIV-a, 22-24 martie 2013
Clasa a X-a

1. Aratati ca:

a\/logabij\/logba <a+b

pentru orice numere a,b > 1.

2. Fiea€e [l,00)siz >0,y >0,z € R astfel ca z+y+ 2 =0. Sa se arate ca:

a” v +a¥? < 3(a® + a¥ + a?)
a?=% 4+ q®Y — (a2g: _|_a2y —|—(I2Z)2

ma* +n

3. Fie a,b > 0,m,n € R,n # mb si functia f : R — R, f(z) = e
a$

a) Sa se arate ca f(z) + f(2log,b — x) nu depinde de x.
b) Sa se arate ca graficul functiei f admite centru de simetrie unic si sa se precizeze
coordonatele acestuia.

4. Fie z1, 29, 23 € C cu acelagi modul r > 0.
2129 + 2123 + 2923

21+ 29 + 23

a) Calculati modulul numarului z =

b) Aratati ca

rlzr + 1]+ (r+ 1)z + 1|+ |25 + 7| + |z122 + 7| + |2223 + 1] > 2r(r 4+ 1).

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii.
Timp de lucru: 3 ore.



