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Problema 1. Determinati toate perechile de numere intregi (x,y) care au proprietatea
ca fiecare dintre numerele 2% + y si o + y* este divizibil cu 22 + ¢

Problema 2. Fie M multimea punctelor de abscisa intreaga situate pe axa numerelor
reale d. Elementele multimii M se coloreaza in alb sau negru. Aratati ca cel putin una din
urmatoarele afirmatii este adevarata:

a) exista o submultime finita F C M si un punct M € d astfel incat punctele multimii
M\ F aflate pe una dintre semidreptele determinate de M pe d sunt toate colorate cu alb,
iar punctele multimii M \ F aflate pe cealalta semidreapta sunt toate colorate cu negru;

b) exista o submultime infinitd S C M care are centru de simetrie, in sensul ca exista
T € d (centrul de simetrie) cu proprietatea ca pentru orice punct A € S, simetricul lui A
fata de T apartine lui S si are aceeasi culoare ca si A.

Problema 3. Determinati valoarea minima si valoarea maxima a expresiei

Vi —a?+ V44— +V4—e2,
unde a, b, ¢ sunt numere reale cu a® + b? + c? = 6.

Problema 4. Fie triunghiurile ascutitunghice ABC' si BC'D, in care BAC = B/D\C,
iar punctele A si D sunt de o parte si de alta a dreptei BC. Fie BE 1 AC, E € (AC) si
CF 1 BD, F € (BD). Aratati ca AD, EF si dreapta determinata de ortocentrele H; i
H, ale triunghiurilor ABC si BC'D sunt concurente.



