CLASA aV-a
SOLUTII SI BAREME
1. La un campionat de fotbal, Andrei, Mihai si Vasile au marcat impreuna 22 de

goluri. Andrei a marcat de trei ori mai multe goluri decat Vasile, iar Mihai jumitate din
numarul golurilor marcate de Andrei. Cate goluri a marcat fiecare?
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Daca luam o jumatate din segmentul care reprezinta numarul golurilor marcate de Vasile , 1p
observam ca la Andrei sunt 6 astfel de "bucati”" iar la Mihai 3, in total 11 "bucati" . . . 1p
Deci "bucata" respectivd reprezinta 22: 11 =2 (goluri). . : . : . 1Ip
Prin urmare Vasile a marcat 4 goluri, Andrei 12 si Mihai 6. : . : . 1p

1. Sa se determine numerele naturale abc, scrise in baza 10, astfel incat
abc =cba+ab+ba+ca+ac+bc+ch.

Relatia data conduce la 100a +10b+c =23a+32b+122c

Adica 77a=22b+12lc & Ta=2b+1lc

Pentruca 7a<7-9=63 = c¢<5

c=1,ducela 7a=2b+11=2b+4+7=2(b+2)+7 de unde rezultd (b+2):7,

adicab=5 ,7a=21 si a=3 ; avem 351 Ip
c=2,ducela 7a =2b+22=2b+8+14=2(b+4)+14,apoi (b+4):7
prinurmare b =3 si a=4 ; avem 432 Ip

c=3,ducela 7Ta=2b+33=2b+5+28, 2b+5):7,b=1si a=5
=2b+35-2=2(b-1)+35, (b-1):7,b=8 st a="1

Se obtin numerele 513 si 783 Ip
c=4, Ta=2b+44=2(b+1)+42,b=6sia=8 ; avem 864 Ip
c=5, 7Ta=2b+55=2b+6+49=2(b+3)+49, cu b=4 si a=9 ; 945 solutie Ip

3. Exista 5 numere naturale a, b, c,d sie cu proprietatea ci suma a oricaror
patru dintre ele da restul 1 prin impéartirea la 4 ?

Presupunem ca exista astfel de numere, prin urmare am avea:

a+b+c+d=M,+1

a+b+tct+e=M,+1
a+b+d+e=M,+1 5p
at+c+d+e=M, +1
b+c+d+e=M,+1

Dacad adunam membru cu membru obtinem 4(a+b+c+d+e)=M,+5=M, +1 Ip
Ceea ce este imposibil, prin urmare nu exista astfel de numere. Ip





