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Clasa a IX-a
1)

S:L18.122. Determinaµi perechile de numere întregi care veri�c  re-
laµia

x2 + xy + y2 = x2y + xy2 + 16.

Nicolae Victor ³i Petre Simion, Bucure³ti

S:L18.130. Fie ABC un triunghi cu AC > AB. Consider m punctele
M pe AB ³i N pe AC, diferite de mijloacele acestor segmente, astfel încât
AM

MB
=

CN

NA
. Ar taµi c  dac  MN trece prin mijlocul bisectoarei AD a

triunghiului ABC, atunci D este pe BC.
Adrian Bud, Negre³ti-Oa³

Clasa a X-a

S:L18.134. Fie f : N → R de�nit  recurent prin

f(2) =
3

2
, 2f(n+ 1) = f(n) + n+ 1.

Determinaµi punctele de pe gra�cul funcµiei g : N → R, de�nit  prin
g(n) = log2(1 + f(n)), care au coordonate întregi.

Cristian Moanµ , Craiova

S:L18.139. Fie n un num r natural nenul diferit de 2 ³i numerele
complexe a, b, c, de modul 1, distincte oricare dou , care veri�c  relaµia
an + bn + cn = nabc. Ar taµi c  a�xele acestora determin  un triunghi echi-
lateral sau dreptunghic.

Nicolae Papacu, Slobozia

Clasa a XI-a

S:L18.147. Fie matricele A,B ∈ Mn(R), n ≥ 2, cu proprietatea
AB = 20A+ 18B. Ar taµi c  det(2A2 + 2B2 + 3A+ 3B + 9) ≥ 0.

Mihaela Berindeanu, Bucure³ti

S:L18.150. Câte puncte de nederivabilitate are funcµia f : R → R,
de�nit  prin f(x) = |1 − |1 − |1 − · · · |1 − x2|| · · · |, unde avem în dreapta n
bare de modul ?

Roxana Goga, Bucure³ti

1)Problemele de la aceast  rubric  au f cut obiectul listei scurte a Olimpiadei Naµionale

de Matematic , 2018, Satu Mare
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Clasa a XII-a

S:L18.156. Fie G un grup ce are un num r �nit de subgrupuri. Ar taµi
c  G este �nit.

∗ ∗ ∗

S:L18.158. Pentru ce valori reale p exist  ³i este �nit  limita

lim
n→∞

1

xp + x−p
?

∗ ∗ ∗
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