
LICEU

Clasa a IX-a

S:L18.44. În planul triunghiului ABC consider m punctele M , N , P
astfel încât AM +BM = 3AN + CN = 0 ³i MN ∩BC = {P} .

Ar taµi c , dac  R este un punct cu proprietatea c  exist  α ∈ R pentru
care PR = αAC, atunci AB = 2BR .
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S:L18.50 Se consider  p tratul cu latur  1. Se divide acest p trat în
alte nou  p trate egale ³i se elimin  p tratul din mijloc. Se aplic  acela³i
procedeu pentru �ecare din p tratele r mase. Dac  not m cu Sn ³i Pn aria
³i, respectiv perimetrul �gurii r mase dup  n pa³i, s  se determine câte o
relaµie de recurenµ  pentru Sn ³i Pn, (S0 = 1, P0 = 4). Exprimaµi pe Sn ³i
Pn în funcµie de n.

∗ ∗ ∗

Clasa a X-a

S:L18.56. Determinaµi numerele complexe a ³i b dac 
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)
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)
,

oricare ar � z ∈ C.
∗ ∗ ∗

S:L18.58. S  se rezolve în R ecuaµia:
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Clasa a XI-a

S:L18.64. FieA(x) ∈ M3(R), A(x) =

 a11 + x a12 + x a13 + x
a21 + x a22 + x a23 + x
a31 + x a32 + x a33 + x

 ,

iar S [A∗ (0)] suma elementelor matricei A∗ (0).
S  se arate c  det [A (x)] = detA (0) + x · S [A∗ (0)] .
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S:L18.69. Se consider  funcµia f : (0,∞) → R, f (x) =
lnx

x
³i

�e a, b, c ∈ (0,∞) abscisele a trei puncte distincte de pe gra�cul funcµiei
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f . Ar taµi c  aria triunghiului determinat de cele trei puncte este egal  cu∣∣∣ln√a
c−b
a · b

a−c
b · a

b−a
c

∣∣∣.
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Clasa a XII-a

S:L18.76. Fie k,m ∈ N∗. Determinaµi funcµiile derivabile f : R+ → R
cu proprietatea f ′(x) · fk(x) = xm ³i f(0) = 0.

∗ ∗ ∗

S:L18.80. Se consider  ³irul (an)n≥1 , an =

∫ 1

0
xn (1− x)ndx.

Calculaµi lim
n→∞

an+1

an
.
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