LICEU

Clasa a IX-a

S:L17.297. a) Aritati cd existd o infinitate de progresii geometrice
neconstante, formate din numere naturale nenule avand 2016 termeni, astfel
incat produsul acestor termeni sa fie puterea a 2017-a a unui numar natural.

b) Aceeasi problema pentru progresii aritmetice.

Teodora Radulescu si Mihaela Mioara Mirea, Craiova

S:L17.299. Fie ABCD un romb de centru O. Notam cu E proiectia
punctului O pe dreapta AD si cu F simetricul punctului O fati de mijlocul
segmentului AD. Perpendiculara dusa din punctul F' pe dreapta AD taie
perpendiculara dusa din punctul D pe dreapta EB in H.

Ardtati cd AH L CE.

Ion Patrascu, Craiova
Clasa a X-a

S:L17.305. Fie A multimea afixelor varfurilor unui triunghi echilateral
inscris in cercul dat de |z| = 1. Aratati ca dacd a,b € Csi [22 +az +b| =1,
pentru z € A, atunci a = b = 0.

Cristian Moantd, Craiova,
1

S:L17.310. Fie a,b € R astfel incat cosacosbcos(a + b) = 7

Demonstrati ca
sin a cos b cos 2a = sin b cos a cos 2b.
lToana-Maria Popa, eleva si Gheorghe Iurea, lagi

Clasa a XI-a

S:L17.311. Aratati ca, pentru orice n, k > 2, existd matrice inversabile
nediagonale A1, A, ..., Ax € M,(R), pentru care

ATV AT -+ AT = (A Ag 4+ AT

Cristian Moantd si Lucian Tutescu, Craiova

S:L17.319. Sirul (zy,),>1 este definit prin relatia 2°» +3%" = n, pentru
orice n > 1.
a) Aratati ca sirul (z,,), este bine definit.



) T
b) Calculati lim ———.
n—oo Inn
Rozana Goga, Bucuregti

Clasa a XII-a

S:L17.324. Fie n € Z*. Aratati ca, in orice grup (G,-), urmatoarele
afirmatii sunt echivalente:
a) (zy)™ = (yx)", pentru orice z,y € G;
b) 2"y = ya", pentru orice x,y € G.
Mihai Dicu, Craiova

1
S:L17.330. Stiind ca f : [0,1] — R este continui si / f(z)dz =0,
0

calculati .

1
lim— [ (f(x+1t) — f(z))zdz,
t—0 ¢ 0
unde se considera f prelungita cu valorile f(0) si, respectiv, f(1) in stanga,
respectiv dreapta intervalului [0, 1].
G. Rene, Bucuresti



