LICEU

Clasa a IX-a

S:L16.206. Fie a, b, ¢, d numere pozitive. Aratati ca:

a)dacég<fat C'E<L+C<E'

b SN S d S @

b)daca”ta>cib>alattuncig<fdaca”tinumauidacéua_c<E
k ’ b= d R b—d ~d

S:L16.208. (Dreapta lui Euler) Fie ABC un triunghi oarecare, H
ortocentrul siu, O centrul cercului sdu circumscris, G' centrul siu de greutate
si A’ punctul diametral opus punctului A pe cercul circumscris triughiului
ABC. Aratati ca:

a) patrulaterul BA'C' H este un paralelogram;

b) OA+ OB + OC = OH,

¢) punctele O, G, H sunt coliniare si OH = 3 - OG.

Clasa a X-a

S:L16.213. Fie ABC un triunghi dreptunghic cu ipotenuza AB = a
si m(xCAB) = x.
a) Sa se arate cd raza cercului inscris in triunghiul ABC este

r:%(sinx+cosaz—1).

b) Sa se arate ci: sinx 4 cosx < V2.
c¢) Dintre toate triunghiurile dreptunghice inscrise intr-un cerc dat si
se gaseascd cel cu raza cercului inscris cea mai mare.

S:L16.218. a) Fie x si y numere reale astfel incat xy = 1. Aritati ci,
dacd « 4+ y = 4, atunci 23 + y> = 52. Este adevirati reciproca ?

b) Aratati cad numarul {’/26 +15v3 + %/26 — 15V/3 este intreg.

Clasa a XI-a

S:116.222. Consideram ecuatia 2° — 22 — 2 — 1 = 0.
a) Sa se arate cd ecuatia admite o singura radicina reala.

b) Fie x4 si x3 celelalte doua radacini ale ecuatiei. Sa se calculeze limita

: n n
Jim (23 + 23)



S:L16.228. Fie f : R — R definitd prin
f(z) = 2% — zlogy m + 3logy m + 1.

Determinati valorile numérului m > 0 pentru care f(z) > 1, pentru
orice x € R.

Clasa a XII-a

S:L16.235. a) Aritati cd functia f : R — R, definitd prin f(x) = 27,
pentru orice = € R, este o functie convexa.
b) Deduceti ca

2 >14z ,Voe (—00,0)U(1,00),

si
22 <142 ,Yxe(0,1).

c¢) (Inegalitatea lui Bernoulli) Aritati cd, pentru orice a > 0, au loc
inegalitéatile:

(I+a)*>14ax ,Vze (—o0,0)U(1,00),

si
(14+a)*<l4azx ,Vze(0,1).

S:L16.237. Si se determine m € R daca ecuatia |Inz| = ma are trei
solutii reale gi distincte.



