LICEU

Clasa a IX-a

S:L16.325. Aritati ca 'V/2100 4 3100 are in scrierea zecimali cel putin
sase zerouri dupa partea intreaga.
Rozana Goga, Bucuregti

S:L16.330. a) De cate semicercuri deschise (fird capete) este nevoie
pentru a acoperi complet un cerc?
b) De céte semisfere deschise este nevoie pentru a acoperi o sferd?
Bogdan Mazxim, Botogani

Clasa a X-a

S:L16.336. Aritati cd pentru trei numere complexe z1, 22, 23 avem
|z1] = |22| = |z3] = 1, daci si numai dacad pentru orice numere complexe a,

a, ay a _
az, az cu modulele in [0, 1] avem 2By gl |a121+agza+aszs| < 3.
z1 2 23

zZ

Generalizare.
Adrian Botan, Botogani

S:L16.340. Care este numirul maxim de termeni de forma /z cu
x € N* gi v/x ¢ N, pe care ii poate avea o progresie aritmetica?
Nicoleta A. lonescu-Mazilu,Bucuregti

Clasa a XI-a

S:L.16.343. Determinati functiile monotone f : R — R care indeplinesc
conditia
inf{f(f(t)) |t >z} < f(z) <sup{f(f(2)) |t <x}.

Petru Todor, Sebes

S:L16.350. Fie a > 2 gi f : R — R functia definitd prin f(z) = 0
1

pentru x irational i f <p> = — pentru (p,q) =1, p € Z, ¢ € N*. Aratati
q q

cd f este derivabild pe multimile Z[v/d], unde d € N astfel incat v/d ¢ N.
G. Rene, Bucuresti



Clasa a XII-a

S:L16.355. Fie (G, ) un grup in care existd a € F astfel incat pentru

orice g € G exista n € Z* cu ga™ = e. Aratati ca grupul este ciclic.
* kK

S:L16.359. Fie f,¢:[0,1] — R continue si astfel incat f(z)g(x) > 1
1 1
oricare ar fi x € [0, 1]. Aratati cd / f(a:)da:/ g(x)dz > 1.
0 0



