LICEU

Clasa a IX-a

S:L15.207. a) Determinati numerele naturale y pentru care exista
numerele naturale prime a si b astfel incat a® + b2 + (ab)? = 2.

b) Demonstrati ¢ ecuatia a? + b2+ (ab)® = y? are o infinitate de solutii
in multimea numerelor naturale nenule.

Cristian Heuberger, Baia Mare

S:L15.210. Se considerd triunghiul ABC cu m(<A4) > m(<xB) >
m(<xC). Fie I centrul cercului inscris in acesta si E, K € AC, F,J € AB,
D, L € BC astfel incat (AD, (BE si (CF sunt bisectoarele triunghiului ABC,
(IJ este bisectoarea unghiului < AI'E, (I K este bisectoarea unghiului < AIF,
iar (IL este bisectoarea unghiului x BIF'. Sa se arate ci:

a) Punctele J, K si L sunt coliniare.

b) KL > KJ.

Dana Heuberger, Baia Mare
Clasa a X-a

S:L15.211. Daci a, b, ¢ reprezintd lungimile laturilor unui triunghi
ABC, iar R gi r sunt razele cercului circumscris, respectiv a cercului inscris,
R-r

ab + be + ca’
Radu Pop, Vasile Ienutas, Baia Mare

triunghiului ABC, determinati valoarea maxima a raportului

S:L15.218. Detlermlinat;} numerele reale strict pozitive a, b, ¢ pentru
care a+b+c=15i aa-bb-ce = (abc)’.
Raduv Pop, Baia Mare

Clasa a XI-a

S:L15.223. Fie sirul (an),>; cu termenul general

6 6\’ 6\’ 6 o
an = ﬁ+ 3.5 + 1.7 +..+ D) 2nt1) , n=>1

Demonstrati cd a,, < e — 1 oricare ar fi n € N*.
Gheorghe Boroica, Baia Mare
S:L15.225. Fie A, B € Ms(R) astfel incat A(A—B)+B(A+B) = Os.
Aritati ca det (A% + B> — 1) > 1.

Radu Pop, Baia Mare



Clasa a XII-a

S:L15.234. Fie p > 3 un numar prim. Aratati ca

(Agg — 2p2) . (Angrl _ 2p2) e (Aggfl _ 2p2> Ep3p .9oP

Dana Heuberger, Baia Mare

S:L15.240. a) Dati un exemplu de functie bijectiva f : R — R care

admite primitive, este continua in exact doud puncte gi fo f admite primitive.

b) Dati un exemplu de functie bijectiva f : R — R care nu admite
primitive, este continud intr-un singur punct gi f o f admite primitive.

Gheorghe Boroica, Baia Mare



