LICEU

Clasa a IX-a

S:L15.281. Determinati numerele reale x pentru care exista n, numér
natural, astfel incat [x] = n{x?}, unde [a] si {a} reprezinti partea intreaga,
respectiv partea fractionara, a numarului real a.

G. Rene, Bucuresti

S:L15.284. Aflati maximul si minimul functiei f : R — R definita prin
fla) = ot
r)=———.
2rt — 22 +4

Clasa a X-a

S:L15.292. Aratati cd, pentru orice a € [0, 1], existda o multime de nu-
mere naturale A, cu proprietatea: exista ng, € N astfel incat, pentru n > ny,
avem:

(a —0,0001)n < card(A,N{1,2,3,...,n}) < (a+ 0,0001)n.
G. Rene, Bucuresti

S:L.15.299. Fie ABCD un paralelogram de centru O i fie M un punct

in planul sdu. Aratati ca M A+MB+MC+MD = 2v/4MO? + 20A2 + 20B2
daca gi numai dacd ABCD este dreptunghi gi M coincide cu O.
Petru Todor, Sebeg

Clasa a XI-a
S:L.15.301. Aratati ca, pentru z,y, z € R, avem
ew—y—2z + ey—z—2x + ez—x—Qy > e—2x + e—2y + e—2z'

Daniel Sitaru, Turnu-Severin

S:L15.308. Aratati cid daca A, B € M3(R) au proprietatea ca pentru
orice raddcind w de ordin 4 a unitatii avem det(A + wB) = 0, atunci pentru
orice numir complex z avem det(A + zB) = 0.

Nicusor Berbecel, Oragtie



Clasa a XII-a

Y

S:L15.319. Fie G,, = lim e dx, unde n > 0. Aritati ca:
y—oo J
k! ) k!
Gop = 470ng0 si Goggr = o>

pentru orice k > 0.

S:L15.320. Folosind, eventual, semnul functiei
p(t) = 2G4 2tGp + Gry1,

aratati ca
2
G;, < Gp_1Gpya.





