LICEU
Clasa a IX-a

S:L15.6. Consideram paralelogra_rm)ﬂ ABCD cu AB = a, BC = ¢,
BD = bsi fie M € (BC) astfel incat 2CM + BD = 0. Daci G este centrul
de greutate al triunghiului ABD, I este centrul cercului inscris in triunghiul
BCD, iar punctele G, I, M sunt coliniare, ardtati ca 4a = 2b + 5c.
Mihaela Berindeanu, Bucuresti
S:L15.9. Studiati marginirea sirului (z,)p>0 definit prin:
3lzpy1 = 13z, + 403 si 2o = 0.

Clasa a X-a

S:L15.13. Demonstrati folosind graficele unor functii ca ecuatia
3% =loggr — 1
are trei radéacini reale.
Ion Safta, Pitesti
S:L15.16. Fie a un numar pozitiv strict mai mic decat % Aratati ca
numarul complex
(a+i)(a®+1i)- - (a™ +1)

nu poate fi real, evaludnd argumentul.
Clasa a XI-a

S:L15.23. Existd matrici patrate cu toate elementele numere intregi
impare, care si aibe inversa cu toate elementele numere intregi?

2 2
S:L15.27. Se considera sirul z,+1 = z,, + g\/6xn + 1+ 3

Calculati: lim (14 avn)v%2

n—oo

Clasa a XII-a

S:L15.39. Rata de cregtere a populatiei, P(t), a unui orag poate fi
modelata prin legea:
P'(t) = 101, 25¢ + 2500,

unde ¢ este timpul (mésurat in ani) iar t = 0 corespunde anului 1990. Daca in
anul 2010 populatia oragului era de 210 000 de locuitori, preziceti, cu ajutorul
modelului, cati locuitori va avea oragul in 2020.



[a—

, daca z € [0;1]
0, in caz contrar °

S:L15.40. Considerdm functia f : R = R, f(z) = {
Pentru y € R, calculati

u

lim | S0y =

U—00

Limita de mai sus este integrala improprie / f(@t)f(y — t)dt, numita

convolufia functiei f cu ea insagi (notata prin (f * f)( )), si are aplicabilitate
in: procesarea imaginilor, teoria semnalelor, teoria probabilitatilor, dinamica
fluidelor etc.



