LICEU

Clasa a IX-a

S:L.14.284. Fie ABC un triunghi dreptunghic in A cu misura unghiu-
lui C' de 30°. Daca [AD)] este indltimea din A, I este centrul cercului inscris iar
T este mijlocul segmentului [BI], ardtati cd (AT este bisectoarea unghiului
BAD.

Neculai Stanciu, Buzdu si Titu Zvonaru, Comanegti

S:L14.290. Povestea gahului. Regele Persiei a vrut sd il recompen-
seze pe cel care a inventat gahul. Acesta din urmi i-a cerut regelui sd puné
pe primul patrat al tablei un bob de grau, pe al doilea pitrat doud boabe
de grau, pe al treilea patrat patru boabe de grau, apoi opt boabe si aga mai
departe, pand ajunge la cel de-al gaizeci si patrulea patrat.

a) Dacd notdm cu G, numirul boabelor de grau de pe patratul n,
aratati cd numerele G1,Go, . .., Ggq sunt in progresie geometrica.

b) Cate boabe vor corespunde intregii table de gah?

c¢) Daca 1024 de boabe de grau cantiresc 100 de grame, care este masa
tuturor boabelor de grau de pe intreaga tabld de sah?

d) Daca productia unei tiri este de 35 de milioane de tone de grau pe
an, in citi ani s-ar umple cu grau tabla de gah?

(Pentru delectare recomandam cartea: Mihail Sadoveanu - Aventurile sahului.)
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Clasa a X-a

S:L14.296. Determinati valorile reale x si y pentru care avem, simul-
tan, 2% —loggy = 7 i 2Y + logg x = 9.

S:L14.300. Pentru un numér natural nenul n notdm (2n)!! = 2-4 -
6---2nsi (2n+ 1! =1-3-5---(2n+ 1). Dacd n este numdr impar, aritati
cd numarul (2n — D! + (2n)!! se divide cu 2n + 1.

Clasa a XI-a

S:L14.306. Fie (xz,(a)), un sir ce depinde de parametrul a € [0, 1].
Presupunénd cé, pentru fiecare a, girul este monoton convergent iar limita sa

este egald cu 0, ardtati cd lim max |z,(a)|=0. Ardtati cd dacd sirul nu este
n—00 q€(0,1]
monoton, rezultatul nu mai este, in general, adevarat.

S:L14.309. Aratati cd sirul (ay), este crescator, sirul (b,), este des-
crescitor si lim (b, — a,) = 0 (adica sirurile sunt adiacente).
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Clasa a XII-a

S:L14.316. Aratati ca functia

1
in — €10;2 0,m,2
in L e 0,200\ (0,7, 27)
0, x € {0, 2r}

fo0:2n] =R, fz) =

este integrabild Riemann.

S:L14.320. Legea lui Poiseuille. Viteza v a sangelui care curge
printr-un vas sangvin de razd R si lungime [ la distanta r fatd de axa centrala
(a vasului sangvin privit ca un cilindru) este datd de expresia

P

v(r) = Tl (R2 — r2) ,

unde P este diferenta dintre presiunile de la capetele vasului iar n este vas-
R

cozitatea sangelui. Aflati viteza medie v, = I / v(r)dr a singelui de-a
0

lungul intervalului [0; R]. Calculati raportul dintre viteza maxima a sangelui,
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