Liceu

Clasa a IX-a

S:L13.282. Fie ABC DEF un hexagon convex iar M, N, P, @ respectiv
punctele de intersectie ale segmentelor ce unesc mijloacele laturilor opuse
in patrulaterele ABCD,ABDE, ABEF, ABFC. Sa se arate patrulatrerul
M N PQ este paralelogram.

Traian Tamdian, Carei

S:L13.285. Aratati ca exista o infinitate de numere naturale a cu
proprietatea cd dacd n este un numir natural astfel incat (a+1)"+(a—1)"+1
este un numar prim, atunci 12 este un divizor al lui n.

Corneliu Manescu-Avram, Ploiesti
Clasa a X-a

S:L13.294. Consideram a € R pentru care functia f, : [0,1] —

2 2 1
— [ ] data de f(x) = @+ 1)zta) este corect definita. Demonstrati

373 2 —z+1
ca exista un unic a € R cu proprietatea ca f este inversabila. Determinati
aceasta functie inversa.

Catalin Nachila si Petre Nachila, Ploiesti
S:L13.297. Intr-un triunghi dreptunghic de ipotenuza a gi catete b, ¢
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se gtieca b-mp +c-me = , unde myp, m. sunt lungimile medianelor
corespunzatoare laturilor b respectiv ¢. Determinati in functie de a aria tri-
unghiului.

Catalin Nachila si Petre Nachila, Ploiesti

Clasa a XI-a

S:L13.309. Studiati convergenta sirului (ay,)n>0 definit prin ap = a €
€ [-1,1] si 2a, = a2_; + 2a,-1 — 1, pentru orice n > 1 .
Petre Nachila si Catalin Nachila, Ploiesti

S:L13.310. Exista functii f : R — R cu proprietatea ca pentru fiecare
punct & € R exista un sir (), cu limita x si le f(zy) = o0?
n oo



Clasa a XII-a

S:L13.316. Fie (G,-) un grup si fie n € N*. Aratati ca daca functia
f:G— G, f(x) = 2™ este morfism surjectiv de grupuri atunci si functia
g : G — @G, definitd prin g(z) = 2™ este morfism de grupuri.

Marian Cucoanes, Marisesti

S:L13.318. O populatie de bacterii se dezvolta in timp dupa formula
f/(t) = 100f(¢)(1000 — f(t)), unde prin f(¢) notdm numéarul de bacterii la
timpul ¢. Stiind ca la momentul initia ¢ = 0 erau 200 de bacterii, céte
bacterii sunt in populatie la timpul ¢ = 100007 (O ecuatie de acest tip se
numeste logistica gi este un model adesea folosit pentru studiul evolutiei unei

populatii).



