Liceu

Clasa a IX-a

S:L13.42. Se considerd functia f : Z — Z definita prin f(z) = 223 +
+ax?+br+c, cua,b,c € Z. Aratati ca daca f(1) si f(2) sunt numere impare
atunci ecuatia f(z) = 0 nu are solutii numere intregi.

Nicolae Sanda si Vasile Scurtu, Bistrita

S:L13.49. Aflati toate numerele naturale nenule care pot fi scrise ca
suma a cel putin doud numere naturale consecutive.

Clasa a X-a

S:L13.56. Trei fete ale unui tetraedru regulat sunt pictate respectiv
in rogu, galben si albastru, iar cea de-a patra fatd este pictatd cu toate cele
trei culori de mai sus. Tetraedrul este aruncat la intAmplare pe parchet, iar
evenimentele A, B, C sunt definite astfel: culoarea rosu, respectiv galben, al-
bastru, atinge parchetul. Aratati cd evenimentele A, B, C' sunt independente
doud cate doua, dar nu sunt independente toate trei.

George Stoica, Canada

S:L13.57. Un salariat aloca lunar o suma constanta pentru a cumpara
fistic. La un moment dat salariul i se méaregte cu 20 la sutd. De aceea
salariatul decide mirirea sumei alocate cumpdrarii fisticului cu 20 la sutd. In
acelagi timp pretul fisticului cregte cu 40 la sutid. S-a diminuat sau a crescut
cantitatea de fistic cumpéarata? Cu ce procent?



Clasa a XI-a

S:L13.61. Consideram matricele A € M32(C),B € My 3(C) astfel
incat BA nu este matricea nul si existd k > 2 astfel incat (AB)* = O3z. Care
sunt numerele naturale nenule n pentru care ecuatia X"™ = BA are solutii
X € My(C)?

Petru Todor, Sebeg

S:L13.68. O functie f : R — R are proprietatea cd pentru orice gir
divergent (z,)n sirul (f(xy,)), este divergent. Rezultd ca f este continua?
Justificati.

Clasa a XII-a

S:L13.73. Aratati ci:

a) Daca polinomul f € C[X] are o rddacind nenuld de multiplicitate s,
atunci f are cel putin s + 1 coeficienti nenuli.

b) Daca polinomul f € R[X] are s radécini reale distincte, atunci f are

.S . . .
cel putin coeficienti nenuli.

1
c) Numerele s 4+ 1 din a) si i din b) nu pot fi imbunatatite.

George Stoica, Canada

1
S:L13.80. Aratati ca / Vat +1dz < 1,04 si folosind un soft mate-
0

matic ardtati ca eroarea fati de valoarea exacta este prin adaus si mai mica
de 0,01.
Nicu Sanda si Vasile Scurtu, Bistrita



