Clasa a IX-a

1. Fien € N, n > 4. Determinati partea intreagi si partea fractionara a
numarului i—l—i—f—i—i—...—i—w.
1-2 2.3 3-4 (n—1)-n
2. Fie multimea A = {[n+ 224] | n € N*, n <2024}. Determinafi cel mai
mare si cel mai mic element al lui A. Aici [z] reprezintd partea intreagi a numarului
real z.

3. Fien € N, n > 2. Determinati numerele reale pozitive z1,z2,..., 2y,
1 1

stindcd v1 +22+ ...+, =—+ —+...+ — =3.
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4. Determinati toate functiile f : R — R cu proprietatea ‘f(:c)‘ < |xf({:17})‘ ,
pentru orice x € R. Aici {a} reprezinta partea fractionard a numérului real x.

5. Fie ABC un triunghi de arie S i laturi BC = a, CA=b, AB = c.

a) Aritati ca a® +b? > 48.

b) Determinati unghiurile triunghiului ABC' stiind c& a® + b* = 45.

6. Fie ABCD un patrulater convex de arie 27 cm? si O intersectia diagonalelor
sale. Ardtati ca centrele de greutate G1, Ga, G3, respectiv G4 ale triunghiurilor
AOB, BOC, COD, respectiv DOA sunt varfurile unui paralelogram de arie 6 cm?.

Clasa a X-a

1. Determinati cardinalul multimii {n € N* [ 58" < 50 — n'#5}.

2. Pentru z,y, 2 € Rnotam a = 14+22 —y?, b=1+2y — 22, c =1 — 2z + 2.
Aratati ci existd un singur triplet (z,y, z) pentru care expresia {/ / /= +y + z are
sens.

3. Aratati ca functia f : (0,2) — (—1,1), f(z) = (—=1)[#]. {2}, este inversabila
si determinati functia f1.

4. Dacd a,b € (0,1) sau a,b € (1,00), demonstrati ci log? b + logia >
log,, b+ log, a.

5. Determinati z € C astfel incat |z| =1 si =1.
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6. Fie m,n € N. Aradtati cad numarul (1 +1)"™(1 —1)™ este numar real daci si
numai dacid m — n este multiplu de 4.





