Clasa a IX-a
ab —2cd =3

13. Determinati numerele intregi a, b, ¢, d pentru care
ac+bd =1

D La problemele din aceastd rubrici nu se primesc solutii. (N.R.)
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14. a) Aratati cd, daca n este un numir intreg nedivizibil cu 3, atunci n? — 1

este un numar natural divizibil cu 3.

. . ~ . 2 o .
b) Determinati numerele intregi n pentru care [%] este numadr prim.

15. Fie a, b, ¢, d € (0, co0) astfel incit abed = 1. Aratati ca:
a) 1+ab _ _1+4cd . b) 1 _ d .
1+a = cd+acd’ 1+a+ab+abec ~ 1+4+d+ad+abd’

C) 1+ab T 14bc T 14cd T 1tda - 4
1+4+a 1+b 1+c 1+d = *°
16. Fie AB ¢i C'D doud segmente. Aratati ca dreptele suport AB gi C'D sunt

perpendiculare dacs si numai daca CA? — CB? = DA? — DB?.

17. Aratati cd unghiul format o coardd a unui cerc gi tangenta la un cerc
intr-un capat al coardei este egal cu orice unghi inscris in cerc care subintinde acea
coarda.

18. a) Fie AB si CD doud segmente care au exact un punct comun, notat
X, diferit de capete. Aritati cd patrulaterul ACBD este inscriptibil dacd si numai
daca AX - XB=CX-XD.

b) Fie AB si C'D doui segmente pentru care dreptele suport se intersecteazd
in X, astfel incat C este intre X si D si A este intre X si B. Aratati ca patrulaterul
ABDC este inscriptibil daca si numai daca XA- XB = XC - XD.

Clasa a X-a
19. Aritati ca, dacd a,b € (0,+00) si 1 + logg a + logg b = logg(9a® — b?),
atunci a = b.

20. Determinati multimea valorilor lui x pentru care este definit lg 224

Vatta’
21. Fie x > 0. Aratati ca numéarul n = 1ogg % + logg 22 + log, ° - log, %2 este
natural.
22. Se considera numerele a = log,; 75 §i b = log; 45 375.
a) Exprimati numerele a si b in functie de log, 5.
b) Exprimati a in functie de b.
23. Rezolvati ecuatia 222 + 21982 = glogs V10,
24. Se considera numerele a, b, c € (1,400). Aritati ci au loc inegalitatile:
a) log, (98« %) + log, (c'°8+ ©) + log,.(a'°8< @) > log, a + log, b + log, c;

log, b log, c log.a 9 .
b) a+b + b+c + cta = 2(a+b+c)’

c) log g2p a 4 log 2. b+ log 2, ¢ < 1.




