Clasa a IX-a

13. Determinati m € R astfel incat
1
{xER‘(m—l)x2—(2m+1)w+1:O}m <—oo; 5) = 0.

14. Fie m un numar real §i x1, x9 radacinile ecuatiei:
z? — (2m2+1)x+m420.

a) Aratati ca z1, xo sunt numere reale pozitive si distincte.
b) Aritati ca (z1 + 2o — 1)? = da 29,

c) Calculat;i‘\/x_l — m!

d) Aratati ca, dacd x; < xo, in intervalul (x1,x2) se giseste cel mult un
patrat perfect.

15. Fie multimile:

A= {a€Z|3xeZ astfel incat $2+2(2a+1)x+3a(a+1):0},

B={beZ|3x € Z astfel incat 2bz* + (8b —3)z +6b—6=10}.

Cate triunghiuri au toate varfurile in punctele multimii A x B?

16. Stabiliti daca functia f: R — R, f(x) = sin (4z) + cos (V2z) este
periodica.

17. Stabiliti daca existd un triunghi ABC in care are loc relatia de mai
jos si, in caz afirmativ, stabiliti natura acestuia:

a) tgA + tgB + tgC = ctgA + ctgB + ctgC;

b t A a

) 89 Thte

18. Consideram, in plan, punctele A(—1,3) si B(4,5). Determinati

coordonatele punctului M € Oz astfel incat AM + M B si fie minima.

Clasa a X-a

19. Se considera in plan 10 puncte distincte care determina exact 43 de
drepte diferite. Cate dintre cele 10 puncte sunt coliniare?

20. Cate solutii are, in multimea numerelor intregi, inecuatia |z|+ |y| <
127
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21. a) Scrieti numarul complex z = 1 4 4 sub forma trigonometrica si
apoi calculati 2" cu formula lui Moivre;

b) Dezvoltati (1 +4)" cu formula binomului lui Newton.

c¢) Deduceti ca:

i) CO—C24+Ch—CB+ ... = (vV2)" cos (%)
i) CL—C34+C5—CT+... = (V2)"sin (”TZT)
22. Fie

Sy =00 4202 42202 + 2308 + ...,

Sy =Cl 4203 +22C5 42307 + ...

Aritati ca S — 257 = (—-1)".

23. Scrieti ecuatia dreptei d, stiind cd punctul M (2, —1) este piciorul
perpendicularei din O pe d, unde O este originea reperului cartezian zQy.

24. In reperul cartezian zOy se considers dreapta d : 4z + 3y — 12 = 0.

a) Determinati coordonatele punctelor A gi B de intersectie a dreptei d
cu axa Oz, respectiv Oy.

b) Daca (AB) este o laturd a unui trapez dreptunghic ABC' D cu unghiul
<A drept si BC || AD, avand toate varfurile pe axele de coordonate, deter-
minati coordonatele punctelor C' si D.

¢) Scrieti ecuatiile dreptelor BC si CD.



