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PROBLEME PROPUSE

Clasa a IX-a

13. Aritati cd functia f : R — R, f(z) = V422 + 9(Va2? + 4— V22 + 1)

este marginita.

14. Se considera ecuatia /z + \/y + /= -y =8, unde z, y € N.
a) Ardtati ca, daca (zg,y0) este o solutie a ecuatiei, atunci = si y sunt

patrate perfecte.

b) Rezolvati ecuatia.

15. Ariatati ca functia f: R - R, f(x) = {%} + {%} este periodica.

Care este perioada principala?

16. a) Demonstrati ci, pentru orice z € R\ {kw |k € Z} si orice n € N*

avemn:

sin 2x
i) cosx = —
2sinx .
i) x T x T sin x
1) COS—= - COS—= - COS —% ... COS — = ———————.
2 3 n .z
2 2 2 2 oM gin
27’L

b) Daca z € R\ {kr |k € Z}, calculati

x x X

17. Demonstrati ca, pentru orice z, y € R, avem:
Ty
5

i sisina +siny = 2sin ’

a) cos (x +y) = 1 — 2sin? ’ cos

) . 3 . . . 3
b) cos (z +y) —sinz —siny < 5 8 cos(z+y) +sinx +siny < 7

keZ}

sinz + sin2x + sin 3x + ... + sin 2020z
1+ cosx +cos2x + cos3x + ...+ cos2020x
Clasa a X-a

k
18. Aratati ca, pentru orice z € R\ {?W

= tg1010z.

19. Rezolvati ecuatia
V2r +1+V3z+2+Vir +3=+vV1—-22+v2 -3z + /3 — 4.

20. Se di expresia E(z) = V/costz + 4sin?x + /sin? z + 4 cos? z.
a) Determinati valorile parametrului real m, pentru care ecuatia E(x) =

m are solutii.

b) Determinati valorile parametrului real m, pentru care expresia E(x)

este constanta pe R.

21. Rezolvati ecuatia [sinz| - {sinxz} = sinz, z € [0, 27]
2, x € (~00,0)

este
=2z, x € [0,00)

22. Aratati ca functia f : R — R, f(z) =

inversabili.

23. Rezolvati ecuatia 3V#~1 4 7V**=52+4 — 9(5in? 2021 + cos? 2021).
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24. Se considera ecuatia 22 — 2v/2x +1 = 0, cu radacinile z1, 25 € R si

numarul N = arctg(x1) + arctg(x2). Aratati cd numarul —N este natural.
T



