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Abstract. Starting from a geometry problem about a triangle with par-
ticular angles, some other properties of the related configuration are inves-
tigated
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Articolul de mai jos propune o solutie a urmatoarei probleme aparute
in Geometri Gunligi (Jurnal de Geometrie):

In interiorul triunghiului ABC' ezista punctul D avand proprietatile:
m(<ABD) = 6°, m(xCBD) =24°, m(sxBCD) = 6°, m(<ACD) = 12°.

Determinati masura unghiului BAD.

Abdilkadir Altintas

Pentru a determina masura acestui unghi, vom stabili, mai intai, unele

proprietati ale acestei configuratii.

Lema 1. Pe latura AC a triunghiului ABC cu m(<B) = 30°, m(xC) =
= 18° se ia punctul E astfel ca m(XABE) = 18°. Atunci CE = AB.
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Demonstratie. Fie O centrul cercului circumscris AABFE. Observam ca
AABO este echilateral, deoarece OA = OB si m(4AOB) = 2m(4AEB) =
=2(m(xECB) + m(xEBC)) = 2(18° 4+ 12°) = 60°. De asemenea, AAOFE
isoscel cu m(xAEO) = 72° §i O este simetricul lui A fatda de BC, deci
ANACO este isoscel cu m(xACO) = 36°, asadar ACEO este isoscel, deci in
final CEF = OF = AB. a

Trecem acum la rezolvarea problemei initiale.
Construim E ca in Lema 1. Deoarece m(xDBE) = m(sDCE)= 12°
BCED este inscriptibil. In consecintd m(sBED) = m(¥BCD) = 6°
DE = CE. Fie F' € BE astfel incat DF = EF; cum m(xDBE)
= 2m(¥BED) = m(3BFD), obtinem DF = BD. Din EF = DB, DE
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= ABsim(<ABD) = m(<DEF) = 6° avem ca ADEF = AABD (L.U.L.),
deci m(<tBAD) = 6° si problema este rezolvata.
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Observatie. Pentru DE = AB gasim o noua proprietate: in interiorul
triunghiul AABE cu m(XABE) = 18° si m(sxAEB) = 30° punctul D cu
AD=BD si m(<tABD)=6°, are proprietatile DE=AB si m(<xBED)=6°.

Lema 2. In triunghiul BEC' cu m(<xCBE) = 12°, m(¥BCE) = 18° se
ia un punct G pe [BC| cu proprietatea m(XBEG) = 18°. Atunci CG = BE.

Demonstratie. Consideram A € (CE astfel incat AB || GE. Conform
Lemei 1, CE = AB si ABAE = GEC (L.U.L.), q.e.d.

B G C
Sa observam ca, in plus, GE = AE. O

Propunem spre rezolvare urmatoarea problema, aflata la adresa
http://www.artofproblemsolving.com/community/c4t48f4h1331675 fin
d_the_angle_bcd._

Triunghiul ABC are m(<xA) = 6° gt m(xB) = 12°. Latura BC' se pre-
lungeste cu segmentul DC' astfel incat DC = AB gi C' € (BD. Determinati
masura unghiului <ADB.

Indicatie. Se iau punctele M, N pe BC astfel incat AM = AD, M # D,
AN = AC, N # C si se aplica Lema 2.
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