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PROBLEME PROPUSE
PROBLEME PENTRU EXAMENE NATIONALEY

Clasa a IX-a

lculati i a arul L !
13. Calculati partea intreagd a numarului - + 32 +...+ 3100°

14. Aratati ca |z + y| = |z| + |y| dacad si numai daca xzy > 0.

15. Determinati submultimile multimii A = {z € Z | z divide 5}.

1
16. Aratati ca — | =0.
ratati ca ﬂ <O, n) 0
n>1
17. Determinati toate perechile (x,y) € N x N cu 2z + 5y = 40.

18. Fie n € N astfel ca /n € Q. Aratati ca n este patrat perfect.

Clasa a X-a
19. Precizati domeniul maxim de definitie a functiei

flx)=vVr+1+vV2—x.
20. Aritati ci nu existd a,b € Q cu V2 = a + bv/2.

21. Aratati ca V2 -1= f \/7 \/7

22. Rezolvati ecuatia \/x+/x\/z = 2.

23. Aritati cd \/2+\/2+...+ﬂ<2.

24.Aflati n € N pentru care

’(/1+\/5+38+ 7{/1+\/5—38:\/20.

Clasa a XI-a
01 1

25. Fie matricea A = 1 01
1 10

a) Calculati det (A — I3).
b) Calculati A1
¢) Demonstrati ca 3A™ = 2" (A + I3) + (—1)" (213 — A), n € N*,

26. Consideram un sir de numere reale (x,),~, cu zg,z1 € (0,1) si

=, (1 —2pt1), n > 0.
a) Aratati ca sirul (x,),~, este marginit.

b) Aratati ca subsirurile (x2n)n20 si ($2n+1)n20 sunt descrescatoare.

c¢) Calculati lim zpxp,4.
n—o0

D La problemele din aceastd rubricd nu se primesc solutii. (N.R.)
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Clasa a XII-a

27. Consideram multimea G = {A(:v) = ( _i _i > T € R*}.

a) Aratati ca A(z) - A(y) = A(2zy), oricare ar fi z,y € R.
b) Aratati ca G este grup in raport cu operatia de inmultire a matricelor

patratice de ordinul 2.
c¢) Determinati inversul elementului A(1) in grupul G.

28. Pentru fiecare numaéar natural nenul n consideram functia
l.n
fn ‘R =R, fn(m) =

z2+1
a) Calcula‘gi/fl(a:)da:.
1

b) Calculati /(fn(:v) + froyo(x))dz, n € N*.

0
1
1 1
¢) Demonstrati ca Mt D) < /fn(a:)dar < 1)’ oricare ar fi
0
neN, n>2.





