88 PROBLEME PROPUSE

Clasa a IX-a

13. Fie (ap),~, 0 progresie geometrica cu a; = 3 si ratia ¢ = V2.
Determinati numarul termenilor rationali ai progresiei, mai mici sau egali cu
192.

14. Aratati ca 1 + 1 + 1 + + ! < 3 o fi
. ratatl ca —_— —,oricare ar
wea T3ty 13 nnt2) @

numarul natural nenul n.
15. Aritati cd functia f : R — [0,1), definitd prin f(z) = {2z} este
periodica.

16. Determinati valorile reale ale lui a pentru care graficul functiei
f:R = R, f(z) = 3z + a, taie axa Oz intr-un punct de abscisa strict
pozitiva.

17. Determinati valorile reale ale lui a pentru care graficul functiei
f:R—=R, f(z) =ax +4, are o axa de simetrie perpendiculara pe axa Ozx.

18. Determinati valorile reale ale lui a stiind ca varful parabolei asociate
functiei f: R — R, f(z) = 2% — 2az + 2 se afli pe prima bisectoare a axelor.

Clasa a X-a

19. Sa se rezolve ecuatia 2sinx + cos2x = 1.

4

21. Sa se rezolve inecuatia cosx — sinx > 1.

1 3
20. Sa se calculeze sin (arctg2 + arccos >

22. Fie f(r) =22+ x + 1, # € C. Si se calculeze
FFEf (7)o f (7)),

T L T
isin ——.
1007 1007

23. Sa se determine numarul elementelor multimii

{zreC|?=1}u{zeC|z®=-1}.

unde € = cos

24. Sa se determine numarul functiilor impare

fi{-2,-1,0,1,2} - {-2,-1,0,1,2}.

Clasa a XI-a
2a — 1 2b 2c
25. Se considera matricea A = 2c 2a — 1 2b , cua,hb,
2b 2¢ 2a — 1

¢ numere intregi.
a) Calculati determinantul matricei A pentrua =b=c= 1.
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b) Aratati ca rangul lui A este 3.
1
ar+by+cz=—-x

2

c¢) Rezolvati sistemul < cx + ay + bz = %y
1

br + cy + az = 3%

26. Se considera functia f : R — R, definita prin
x
Tr) = —— — arctgx.
v S

a) Scrieti ecuatia asimptotei spre —oco a graficului functiei f.
b) Aratati ca functia f este monoton descrescatoare.

R T\%
c¢) Calculati mh_}ngo (f(x) - 5) .

Clasa a XII-a

27. Se considera polinomul f = X3 — 12X + a, unde a este un numir
real si x1, 9, x3 € C radacinile lui f.

a) Determinati valorile reale ale lui a stiind ca f se divide cu X — 2.

b) Determinati ridicinile z1, z2 §i 3 stiind c& a3 + 23 + 23 = —48.

c¢) Determinati valorile reale ale lui a stiind ca f are o radacind dubla.

2
n
28. Pentru fiecare numar natural nenul n notam I,, = / 5 x—i— T dx.
T
0
a) Calculati I;.
2n+1

b) Aratati ca 21, 1, = )

) Aratati ca 21,41 + 1

c¢) Calculati lim I,,.
n—oo





