528 PROBLEME PROPUSE

(ii) Din ¢t = d, rezultd p" < Z |Bo| = Zp”*d = p"dpd = p" deci
acK acK
Z |Ba| = Z p"~ % Cum |B,| < p" % Va € K, rezulti |B,| = p" % Va € K.
aeK acK
In definitiv, polinomul f, are exact p"~% radacini in L.

PROBLEME PROPUSE
PROBLEME PENTRU EXAMENE NATIONALE"

Clasa a VII-a
2537 279 1504

1. donat;i at le ———, ——, ———.
Ol" onatl crescator numerele 1825’ 35 5 1541

15v2 — 13V/3].

3. Cate solutii reale are ecuatia x(x 4+ 5) = 20157 Justificati raspunsul
dat.

2. Calculati

4. Aratati ca mijloacele laturilor unui romb sunt varfurile unui drep-
tunghi.

5. In paralelogramul ABCD notdm {0} = AC N BD. Aflati aria
paralelogramului, stiind ca aria triunghiului AOD este egali cu 12 cm?.

6. Lungimea diagonalei unui patrat este egala cu 8 cm. Aflati aria
patratului.

Clasa a VIII-a

1 1
7. Daca A = {5,—1,2,\/16, \/g’_Z}’ calculati suma elementelor

multimii AN Q.
2 b 3
1 = .
\/6—2§ 3+6

9. Calculati media geometrica dintre un numar real pozitiv si inversul

8. Calculati media aritmetica a numerelor a =

10. Suma lungimilor tuturor muchiilor unui cub este 72 cm. Aflati aria
unei fete a cubului.

11. In cubul ABCDA'B'C'D’, punctul M este mijlocul lui (AA’) si N
este mijlocul lui (BB’). Aflati masura unghiului dintre dreptele DM si C'N.

12. In tetraedrul ABCD, M € (AB) astfel incitt BM = 2- AM, iar N
este centrul de greutate al triunghiului AC'D. Stabiliti pozitia dreptei M N
fata de planul (BCD).

D La problemele din aceast# rubrici nu se primesc solutii. (N.R.)
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Clasa a IX-a

13. Si se descompuna suma
(@ =y +(y—2°+ (= —2).
14. Sa se calculeze
1-2-34+2-3-44...4999-1000 - 1001.

15. Sa se arate ca 2" > n3 + 24, oricare ar fi n > 10 natural.
16. Si se scrie numarul 133 ca sumi de doua patrate perfecte.
17. Sa se arate ca

AN+ BY +CZ =AY + BZ + CX.

18. Fie ABCDFEF un hexagon regulat. Sa se descompuna B? dupa
directiile vectorilor ﬁ si C@ .

Clasa a X-a

19. Si se arate ci (logy 3)* ¢ Q.
20. Sa se arate ca logs 5 4 logs 3 > log, 4.
103
21. Sa se calculeze suma: Z[lg k.
k=1
22. Sa se determine a pentru care numerele logy (a—2), logs a, logy(a+4)
sunt in progresie aritmetica.
23. Sa se rezolve ecuatia 4% 4 2% = 72.
24. Sa se determine x pentru care

<2+\/§)x+ (2—\/3)1:7.
Clasa a XI-a

25. Fie multimea M = {A € My(C) | A° = ( _8 g >}

a) Aratati ca rangul oricarei matrice din M este egal cu 2.
b) Demonstrati ca pentru A € M, ecuatia X2 = A, nu are solutii in
My (R).
c) Calculati A?016 A € M.

3
26. Fie functia f: R\ {—4} —» R, f(z) = 214
a) Determinati asimptotele graficului functiei f.
b) Calculati ILm (T4 (1) -f(2)- ... f(n)"
c) Fie sirul (zy,),~; definit prin 21 = 2 §i ¥,41 = f(2). Calculati

lim x,.
n—oo
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Clasa a XII-a
27. Pe R definim legea de compozitie ,, * * prin

rxy = —3xy +4r + 4y — 4.

4
a) Sa se arate ca multimea G = (—oo, §> este parte stabila a lui R in

raport cu legea ,, x .
b) Sa se arate ca ,, * “ are element neutru in G.
c) S& se arate ca ,, * “ este lege asociativa.

28. Fie functia f:[0,1] — R, f(x) = i (2> +z+1).

a) Sa se determine primitiva F' a lui f cu F'(0) = 1.
b) Sa se calculeze aria subgraficului functie f.
1

c) Sa se calculeze li_>m f(x)dx.

0



