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ii) Daca 1+ 1 =0, ramdne valabild concluzia de la 1)?
Marcel Tena, Bucuresti

Solutie. i) Fixam un element a € L\ K, deci exista b € L\ K astfel incat
s=a+beK,p=abe K. Lusm A = a—bgi avem A = s —2b € L\ K, iar
A2 =s?—4p € K. Notdm K (\) = {z + y\ | z,y € K} si observidm ca multimea K (\)
este un subcorp al lui L ce include pe K (inversul unui element nenul x +yA € K(\)

1 —yA
ramane in K (\), deoarece S A ‘ A€ K(N)).
x

Y
+yh 22— y2A2 0 22 — 22 22 — 2

Aratam egalitatea K (\) = L, care se reduce la incluziunea L C K(\).

Fie z € L arbitrar. Dacd « € K, atunci € K(\). Daca « € L\ K avem doua
subcazuri, dupa cum x4+ X € K, respectiv e+ A € L\ K. Daca x+ X € K(C K(\)),
rezultd x € K(\). Dacd x + A € L\ K, din ipoteza exista p € L\ K astfel incat
u=z+A+tpe K, v=_(x+Np € K. Atunci z+ X gi p sunt radacinile polinomului
t? —ut +v € K|[t], prin urmare (z + A\)* —u(z + ) + v = 0, (1). Tot din ipoteza,
existda z € L\ K astfel incdt uy = 2+ 2z € K, vy; = zz € K si analog rezulta
2% —upx +v1 = 0, (2). Scézand (2) din (1) obtinem z = m deci

’ A —u—+u;
x € K(X).

i) Luand K = Fo(= Zs) si L = Fy (prin F,, notam corpul cu n elemente),

avem F_ {6,/1\,a,b} si Fy = Fa(a) = Fa(b), dar a®> = b ¢ Fy, b?> = a ¢ F. Asadar,

in cazul 1 4+ 1 = 0, concluzia de la i) nu mai este adevarata.

PROBLEME PENTRU EXAMENE NAI‘IONALEU
Clasa a VII-a

. Calculati suma divizorilor proprii ai lui 36.

. o . A 1.1
. Dati un exemplu de numar rational cuprins intre 5 si—.

1
2

6
3. Care dintre numerele a = —1,23(45) si b = —1,2(345) este mai mic?
4

. Cu cat este egala suma elementelor multimii

0 —1
{2; 23; 2_2; <2) ; <1> } NZ?
3 2

5. Lungimile laturilor unui triunghi isoscel sunt 4 cm, respectiv 8 cm.
Aflati perimetrul triunghiului.

6. Care este procentul de promovabilitate, daca dintre cei 125 de elevi
5 nu au promovat testul de evaluare nationala?

D La problemele din aceasta rubrica nu se primesc solutii.
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Clasa a VIII-a

7. Care dintre numerele a = 10v/2 si b = 14, 5 este mai mare?

8. Care este valoarea de adevar a propozitiei: ,,Produsul a doua numere
irationale este un numar irational “?

9. Media aritmetica a doua numere este 4,5. Daca unul dintre numere
este 6,3 aflati celalalt numar.

10. Aflati numarul de elemente al multimii (-2 ; 4] NZ.

11. Un triunghi echilateral este echivalent cu un patrat cu lungimea
laturii de 6 cm. Aflati aria triunghiului.

12. Stiind ca in triunghiul dreptunghic ABC' (m(<tA) = 90°), sin B =
2
=3 calculati tgB.
Clasa a IX-a

13. Sa se calculeze partea intreaga a numarului :
2 n 2 n 2 n 2
1-3 35 5-7 7-9

14. Dati un exemplu de numar rational din intervalul (\/5, \/§)

1
15. Sa se arate ca partea fractionara a lui /21 este mai mare decat —.

2
16. Sa se arate ca \/2—1— 24+V2+V3<2.

17. Dati un exemplu de numir irational = cu proprietatea ca x? — 3x
este numar rational.
18. Sa se determine a € R pentru care [z] = [z +a], oricare ar fi € R.

Clasa a X-a

19. Si se calculeze partea intreaga a numérului v/1000.
20. Sa se compare numerele 0,1%2 i 0, 2%,

21. Si se rezolve inecuatia (1/0,25)%¢! > 2377,

22. Si se arate cia V3 > /8.

23. Sa se arate ca \3/ 7 4+ 5v/2 — /2 este numér intreg.
24. Si se arate ca V2 < log, 3 < 2.

Clasa a XI-a
. 1 2 3 4 5 .
25. Fie o = ( 50 1 b c ) o peermutare de ordin 5.

a) Sa se calculeze a + b+ c.
b) Sa se determine a stiind ca o (0(2)) = 5.
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c¢) Sa se determine tripletele (a, b, c) pentru care o este permutare para.
26. Consideram sirul (z5,),,5; cu termenul general:
2n—1

2n

3
Z

N | =

Ipn —

o Z5
a) Sa se calculeze —.
X4

b) Sa se arate ca x1 > x,, oricare ar fi n > 1.

c) Sa se arate ca sirul (x,),~, este descrescator.

Clasa a XII-a

27. Pe multimea R definim legea de compozitie = xy = zy + x + y.

a) Sa se arate ca legea x are element neutru.

b) Sa se arate ca legea * este asociativa.

c) Sa se arate ca daca x,y,z € (—oo, —1), atunci z * y * z € (—oo, —1).

28. Consideram functia f : R — R, f(x) = si F' o primitiva a

sa. a®+1
a) Sa se calculeze /f(a:)dx
b) Sa se calculeze F'(1) — F(0).
c) Sa se determine primitiva functiei g(x) = f(laz)’ r € R, care se

anuleaza in punctul z = 2.

PROBLEME PENTRU CICLUL PRIMARY

P:398. Aflati suma numerelor a, b, ¢, stiind ca:
a+b=38 si axc+bxc=T6.

Tuliana Dragan, Bucuresti

P:399. O pisica se catara pe o bara metalica de metal. Cu fiecare metru
parcurs, ea aluneca 20 cm. Cati metri a parcurs pisica, daca a alunecat in
total 2 metri?

Fanica Stergarel, Tufegti, Braila

P:400. Gasiti numarul natural abed pentru care:
abed + abe + ab + a = 2012.
Nicolae Ivaschescu, Craiova

P:401. Mama are triplul varstei fiicei. Peste 12 ani mama va avea
dublul varstei fiicei sale. Ce varsta are fiecare?
Tuliana Dragan, Bucuresti

D Se primesc solutii pana la 28 februarie 2012 (data postei). (N.R.)



