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CLASA a VIII-a

Problema 1. Fie a, b, c ∈ (0,∞). Demonstraţi inegalitatea:
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Problema 2. Fie ABCDA′B′C ′D′ un cub cu latura AB = a. Con-
siderăm punctele E ∈ (AB) şi F ∈ (BC) astfel ı̂ncât AE + CF = EF .

a) Determinaţi măsura unghiului format de planele (D′DE) şi (D′DF ).
b) Calculaţi distanţa de la D′ la dreapta EF .

Problema 3. Se consideră mulţimea A = {n, n + 1, n + 2, ..., 2n}, unde
n ≥ 4 este un număr natural. Determinaţi cea mai mică valoare a lui n
pentru care A conţine cinci elemente a < b < c < d < e astfel ı̂ncât
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Problema 4. a) Demonstraţi că suprafaţa unui pătrat de latură 2 nu se
poate acoperi cu trei discuri de rază 1.

b) Demonstraţi că folosind trei discuri de rază 1 se poate acoperi mai
mult de 99,75% din suprafaţa unui pătrat de latură 2.

Timp de lucru 4 ore.
Fiecare problemă este notată cu 7 puncte.


