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Problema 1. Determinati numerele naturale nenule a si b pentru care

a2+b | b +a
b2 —a th a?—b

sunt numere intregi.

Problema 2. Determinati numerele reale x,y,z € (0,1) care verifica

simultan relatiile:
(22 + ) V1—22> 2
(W +2H)V1—a2>zx
(2 +2%)V/1-y* >y
Problema 3. Fie triunghiul ascutitunghic ABC' si punctele variabile
D € (BC), E € (AD). Cercul circumscris triunghiului CDE intersecteaza
mediana din C' a triunghiului ABC' in punctul F. Aratati ca centrul cercului
circumscris triunghiului AE'F' este situat pe o dreapta fixa.

Problema 4. Fie n > 6 un numar natural. Avem la dispozitie n culori.
Coloram fiecare din patratele unitate ale unei table n X n cu cate una din
cele n culori.

a) Aratati ca, pentru orice asemenea colorare, exista un drum al unui cal
din patratul din stanga-jos in patratul din dreapta-sus care sa nu foloseasca
toate culorile.

2n
b) Aratati ca daca reducem numarul de culori la [?] +2, atunci afirmatia

este adevarata pentru o infinitate de numere naturale n si falsa tot pentru o
infinitate de numere.

Timp de lucru 4 ore.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



