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Clasa a V-a
Problema 1. Dreptunghiul din desenul alaturat (Figura 1 2 3 4 5 6 7 8 9 1011 12 13 1415
1), divizat in 14x15 patrate mici, reprezintad peretele
unei bai pe care vor fi montate placi de faiantd. Arata ca
peretele baii nu poate fi acoperit complet numai cu placi
de faiantd care au forma indicatd in desenul de mai jos
(Figura 2.)

Nota: Patratele desenate pe perete si pe pldcile de faianta
au toate aceleasi dimensiuni.

Figura 2. Figura 1.
Cristina Bornea, Calarasi
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Problema 2. Un numar natural abcd, cu cifre nenule, se numeste ,,Special” daca a-c+b-d este patrat

perfect.
a) Determinati cel mai mare numar ,,special”, mai mic decat 2019.

b) Aratati ca daca abcd, este ,,special”, atunci si numerele bcda, respectiv, dabc, sunt ,,speciale”.
Relu Ciupea, Oltenita

Problema 3. Patru cavaleri vestiti, Roland, Henric si parintii lor, Arthur si Lancelot, trebuie sa traverseze un
pod ingust peste o apa involburatd dintr-o padure intunecata, avand la dispozitie o singura faclie aprinsa, care
mai putea arde doud ore si 10 minute. Podul nu poate fi traversat decat de cel mult doi cavaleri odata si,
pentru a evita pericolele, acestia trebuie sd poarte faclia aprinsa. Roland poate traversa podul in 10 minute,
Henric in 20 de minute, Arthur in 50 de minute si Lancelot in 60 de minute. Ei s-au inteles ca cel mai rapid sa
il astepte pe cel mai lent. Au reusit cei patru sa traverseze podul inainte de-a se stinge faclia? (justifica
raspunsul)

Florin Stefan Marcu, Calarasi

Problema 4. Numerele naturale nenule se scriu linia 1 1

intr-un tabel. Primele sase linii ale tabelului sunt linia 2 2 31| 4
completate ca in desenul alaturat si regula de linia 3 5

completare se pastreaza pentru toate liniile care se linia 4 6| 71819110
scriu  Precizeaza care este numarul scris la linia s 11

mijlocul liniei 2019 (justifica raspunsul). linia6 |12 113114 | 15 | 16 | 17 | 18

Sorin Furtund, Calarasi

Problema 5. Tabelul din figura alaturata, contine 16 patratele, in care trebuie scrise
numere de la 1 la 13. Toate numerele, cu exceptia numarului scris in prima linie,
trebuie scrise o singura data.

a) Determinati numerele x pentru care suma numerelor de pe fiecare coloana a
tabelului este aceeasi.

b) Pentru unul dintre numerele determinate construiti un tabel cu proprietatile din
enunt.

X| X[ X ]| X

Relu Ciupea, Oltenita
Probleme au fost selectate si prelucrate de inspectorul scolar Gheorghe Stoianovici

Succes

Baremul de notare este: Problema 1. 3 puncte; Problema 2. a) 2 puncte, b) 2 puncte; Problema 3. 7 puncte;
Problema 4. 7 puncte; Problema 5. a) 4 puncte, b) 3 puncte.
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Clasa a V-a
Problema 1. Dreptunghiul din desenul alaturat (Figura 1.), 1 2 3 4 5 6 7 8 0 1011 12 13 1415
divizat in 14 x15 patrate mici, reprezintd peretele unei bai pe
care vor fi montate placi de faiantd. Arata ca peretele baii nu
poate fi acoperit complet numai cu placi de faiantd care au
forma indicata in desenul de mai jos (Figura 2.)

Nota: Patratele desenate pe perete si pe pldcile de faianta au
toate aceleasi dimensiuni.

= P

b

el

Figura 2. Figura 1.

Cristina Bornea, Calarasi
Solutie: Peretele baii este acoperit complet de 210 patrate, iar placile de faianta din Figura 2. contin 4 patrate.
Peretele baii nu poate fi acoperit complet numai cu placi de faianta care au forma indicatd in Figura 2. pentru ca
restul impartirii lui 210 la 4 este diferit de 0.
Problema 2. Un numar natural abcd, cu cifre nenule, se numeste ,,special” daca a-c+b-d este patrat perfect.
a) Determinati cel mai mare numar ,,special”, mai mic decat 2019.
b) Aratati ca daca abcd, este ,,special”, atunci si numerele bcda, respectiv, dabc, sunt ,,Speciale”.
Relu Ciupea, Oltenita
Solutie: a) Pentru numerele 2000, 2001, ..., 2018 nu sunt speciale pentru ca pentru scrierea lor se foloseste
cifra 0. Numarul 1999 nu este special pentru ca 1-9+9-9 =90 nu este patrat perfect. Numarul 1998 este special

pentru ci 1-9+9-8=9° Rezulti ci cel mai mare numir ,,special”, mai mic decat 2019 este 1998.

b) Daca abcd este ,,special”, atunci existentd unui numir natural n cu proprietatea a-c+b-d =n”. Pentru ci
adunarea si inmultirea numerelor naturale sunt operatii comutative, rezultd cd a-c+b-d=b-d+c-a=

=d-b+a-c,1in concluzie dacd abcd, este ,,special”, atunci si numerele bcda, respectiv, dabc, sunt ,,speciale”.

Problema 3. Patru cavaleri vestiti, Roland, Henric si parintii lor, Arthur si Lancelot, trebuie sa traverseze un
pod Ingust peste o apa Involburatd dintr-o padure intunecatd, avand la dispozitie o singurad faclie aprinsa, care
mai putea arde doua ore si 10 minute. Podul nu poate fi traversat decat de cel mult doi cavaleri odata si, pentru
a evita pericolele, acestia trebuie sa poarte faclia aprinsa. Roland poate traversa podul in 10 minute, Henric in
20 de minute, Arthur in 50 de minute si Lancelot in 60 de minute. Ei S-au inteles ca cel mai rapid sa il astepte pe
cel mai lent. Au reusit cei patru sa traverseze podul inainte de-a se stinge faclia? (justifica raspunsul)

Florin Stefan Marcu, Calarasi
Solutie: Da au reusit. Daca notez cei 4 cavaleri, in ordine cu R, H, A, L 0 varianta este urmatoarea: 1) Trec R si
H in 20 minute. ;2) R se intoarce si da faclia lui A si L in 10 minute.; 3) A si L trec in 60 minute si dau faclia lui
B.; 4) H se intoarce in 20 minute. 5) R si H trec in 20 minute. Traversarea a durat 130 minute

Problema 4. Numerele naturale nenule linia 1 1

se scriu Intr-un tabel. Primele sase linii linia 2 2 3 4

ale tabelului sunt completate ca 1in linia 3 5

desenul alaturat si regula de completare linia 4 61 7181 9110

se pastreazd pentru toate liniile care se linia 5 11

scriu Precizeaza care este numarul scris linia6 |12 113114115116 | 17 | 18

la mijlocul liniei 2019  (justifica Sorin Furtund, Caldrasi
raspunsul). ’

Solutie: in stanga si in dreapta coloanei centrale avem cate 1+2+3+...+1009=1009-505 numere. Primele



2018 linii ale tabelului contin numerele de la 1 pand la 1009-1010+ 2018 =1009-1012 numere, deci numdrul

scris la mijlocul liniei 2019 este 1012-1009+1=1 021 109.
Problema 5. Tabelul din figura alaturata, contine 16 patratele, in care trebuie
scrise numere de la 1 la 13. Toate numerele, cu exceptia numarului scris in prima
linie, trebuie scrise o singura data.

a) Determinati numerele X pentru care suma numerelor de pe fiecare coloana
a tabelului este aceeasi.

b) Pentru unul dintre numerele determinate construiti un tabel cu proprietatile
din enunt.

X

X

X

X

Relu Ciupea, Oltenita

a) Daca tabelul arata ca in desenul alaturat, conform ipotezei, rezulta X X X X
Consideram tabelul de forma: Deoarece suma numerelor de pe fiecare

coloana a tabelului este aceeasi, avem egalitatea: a, a, |a |a
X+a +a,+a,=X+a,+a,+a,=X+a,+a,+a, =X+a,+a,+a, =k, Kk

numar natural nenul. % % & %
Atunci suma numerelor scrise in cele 16 patratele va fi 3X+91 pe de o a, |a, |a, |a,

parte sidkK , pe de alti parte.

Rezultd ca3X+91=4k +0 , deci numarul 3X+91 trebuie si se imparti
exact la4 .

Valorile lui X pentru care acest lucru este posibil sunt: 3,7,11 (obtinem
numerele100,112,124).

b)

13 |1 4 110
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