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Problema 1. Latura BC a triunghiului ABC este prelungitd dincolo de C pana in D, astfel ca
CD = BC'. Latura CA este prelungita dincolo de A pana in E, astfel ca AE = 2CA.
Demonstrati ca, daca AD = BE, atunci triunghiul ABC' este dreptunghic.

Problema 2. Determinati toate numerele intregi m pentru care un patrat de dimensiuni m x m
poate fi partitionat in cinci dreptunghiuri, ale caror laturi au lungimile 1,2,3,...,10 Intr-o ordine
anume.

Problema 3. Fie n un numar intreg strict pozitiv.

(a) Aratati ca existd o multime S formata din 6n numere Intregi strict pozitive, doud cite doud
distincte, astfel incat cel mai mic multiplu comun al oricaror doua dintre elementele lui S este mai
mic sau egal cu 32n2.

(b) Demonstrati ca orice multime 7' formata din 6n numere intregi strict pozitive, doua cite doua
distincte, contine doui elemente al ciror cel mai mic multiplu comun este mai mare decat 9n?.

Language: Romanian Timp alocat: 4 ore gi 30 de minute
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Problema 4. Gasiti toate perechile de numere intregi strict pozitive a gi b pentru care exista trei
numere Intregi consecutive in care polinomul
n’ +a

b

P(n) =
ia valori intregi.

Problema 5. Fie {2 cercul circumscris triunghiului ABC. Cercul w este tangent laturilor AC i
BC, si este tangent interior cercului {2 in punctul P. Dreapta ¢ este paralela la AB, intersecteaza
interiorul triunghiului ABC si este tangenta la cercul w in punctul Q.

Demonstrati ca ZACP = /ZQCB.

Problema 6. Alb#-ca-Zipada si cei Sapte Pitici locuiesc in cisuta lor din padure. In fiecare din
16 zile consecutive, unii dintre pitici muncesc in mina de diamante, In timp ce ceilalti merg la cules
mure. Niciun pitic nu face ambele munci intr-o aceeasi zi. In oricare dous zile diferite (nu necesar
consecutive), cel putin trei pitici au ficut fiecare ambele tipuri de munca. Mai mult, in prima zi, toti
cei sapte pitici au muncit in mina de diamante.

Demonstrati cd, in una dintre aceste 16 zile, toti cei sapte pitici au fost la cules mure.
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