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Clasa a VIII-a

Subiectul I. Rezolvati ecuatia: x3§“1 + gﬁigg + xiJ{g +..+ % = 1012.

Solutie. Ecuatia este echivalentd cu: 2*(3 + 15+ ...+ 55) = 1 —5) + (1 — &) +
o (= ) 2p
T h A st ot op) =8 (B A g5 e oag) e 2p
Deci 22 =8, deunde 23 — 8 = 0. ... .ot 1p
P —-8=0& (r—2)(2*+2z+4) =0.
Insa 2? +204+4= (22 +22+1)2+3=(x+1)2+3 >0, oricarear iz €R....... 1p

Deci z — 2 = 0, de unde x = 2. Solutia ecuatiei este 2.............. ... ... .... 1p



Subiectul II. Se da suma: S, = 1+ 5 + a5ty + - T Taniay ey -

unde a; € Z\ {1}, i = 1,n . Determinati numerele intregi a;, i = 1,n pentru care S,

este numar natural.



Subiectul III. Fie A, B, C, D patru puncte necoplanare, punctul M este mijlocul
segmentului (BC), iar punctele P, Q, R, S, R’ gi S’ astfel incat P € (AM), Q € (DM),
BPNAC ={R},CPNAB={S}, BQNCD ={R'}si QC N BD = {5}.

a) Dacd punctele P gi ) sunt centrele de greutate ale triunghiurilor ABC gi, respectiv,
BCD, ariitati ca dreapta PQ este paralela la planul (ABD).
b) Demonstrati cd dreptele SS” gsi RR’ sunt coplanare.

a) Avem ME — %—g = 1, deci PQ || AD (teorema reciproca a lui Thales) in AAM D

Ip
Cum AD C (ABD) si PQ || AD, rezultd cd PQ || (ABD) ............cco. 1p
b) IN AABC si ABCD aplicand teorema lui Ceva avern:
MB RC  SA _ 1 . MB RC SD _
mm@—1§lM—Cmﬁ—1 ............................................. 2p
Cum M B = MC se obtine: ﬁ—izg—ﬁgig—gzg—g ................................ 1p
Deci SR || BC si S'R' || BC (teorema reciproca a lui Thales) ...................... 1p

Prin urmare, SR || S’R’, de unde rezultd ca dreptele SS” si RR' sunt coplanare 1p.



